Jeloljiik a kétjegyd szam (egyenld) jegyeit xz-szel, a négyzetéit y-nal és a szamrendszer alapszaméat b-vel. Ekkor b
legalabb 2, x és y kisebb b-nél és egyik sem 0. A feladat feltétele igy irhato:

za? = gy,
azaz
(zb + x)* = yb® + yb® + yb+ .
Kiemeléssel, majd b + 1-gyel (ami nem 0) egyszertsitve
20+1)7 =yb?(b+1)+yb+1) =yb+1)B*+ 1),
22(b+1) = y(b* +1).

A bal oldal oszthato b + 1-gyel, ezért a jobb oldal is. A jobb oldalon egy b + 1-gyel nyilvanvaldéan oszthatd részt
kiilonvalasztunk:

(1) 22(b+1)=yb* —14+2) =yb+1)(b— 1)+ 2y.

Eszerint a jobb oldal csak ugy lehet b+ 1-gyel oszthatd, ha 2y oszthaté vele. Masrészt 0 < 2y < 2b, tehat kell, hogy
2y = b+ 1 legyen és (1)-bdl

(2) 2?2 =yb—1)+1,
vagy 2-vel szorozva, hogy y-t kikiiszoboljiik:
202 = (b+1)(b—1)+2=0%+1.

Ezek szerint b csak a

(3) v =227 -1

egyenletet kielégit§ szam lehet.

Koénnyd latni, hogy = = 1, b = 1 kielégiti az egyenletet, de kérdéstinknek nem megoldasa, mert 1 nem lehet
szamrendszer alapszama, és nem all x < b. Tovabbi megoldast keresve b csak péaratlan lehet, mert b? paratlan. Igy
pedig 2 sem lehet paros, mert 222 = b2 +1 = (2k + 1)° +1 = 4k(k+ 1)+2, tehat 2® = 2k(k+ 1)+ 1, paratlan. Mindjart
az x = b préba megoldast ad: b = 7, és ebbsl y = 4. Eszerint

(557)% = 4444,

(A tizes rendszerben az alap 5-7 + 5 = 40, a négyzete 4 - 7> +4 -7 +4 -7+ 4 = 4(7> + 1)(7 + 1) = 1600, tehat az
eredmény helyes.)

Tetszés szerinti szamu megoldast kapunk az o = 1, by = 1 megoldasbdl kiindulva az zi+1 = 3z + 2bg, bpr1 =
4xi + 3by, képletpar alapjén Ha ugyanis zy, by megoldas, azaz

b — 223 +1=0,
akkor xg11, bgy1 is megoldas, mert
biy — 2241 + 1 = 1623 + 24xby + 967 — 1827 — 24xby — 8b7 + 1 =

A képletparral 1 =3+ 2 =5 és by = 4+ 3 = 7; ezt taldltuk meg probalgatédssal. A kovetkezs megoldé&ﬁ To = 29,
b2 =41 és Y2 = 21.
Galfi Laszlo (Budapest, I. Istvan g. IV. o. t.)

Megjegyzés. (2)-bol b kikiiszobolésével
x2:2y2—2y+1:y2+(y—1)2,

eszerint az x, y szamjegyekre minden olyan pythagoraszi szamharmas atfogdszama, ill. nagyobb befogészama megoldast
ad, melyben a befogészamok kiilonbsége 1. Ezek csak alap harmasok lehetnek, mert nem alapharmasban a befogos-
zamok kiilonbsége nyilvan tobbszordse a legnagyobb kozos osztonak. Ezzel az észrevétellel azonban nem jutottunk
kozelebb a megoldashoz, mert ha az ismert képletrendszerﬁ befogo képleteivel

(u? —v?) — 2uv = +1, akkor (u—v)* =20 +1,

azaz ismét a (3) tipusd egyenletre jutottunk, ill. arra, amely bel6le —1 helyére +1-et irva adodik.
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