I. megoldas. Célszeri a kiils6 szogfelezs szoban forgo szakaszat az oldalakkal altalaban kifejezni, mert bar szam-
példarol van szo, de a szamitast haromszor kell elvégezniink. Messe az ABC haromszogben a C-bdl huzott belsd,
ill. kiils6 szogfelezs az AB egyenest D, ill. E—ben legyen CE = f, tovabbéa a C-bél hizott magassag CCy = m.
A szokasos jeloléseket hasznalva feltehetjiik, hogy a < b (egyenlGség esetén E nem léteznék), igy a < [, ezért
CDB< = v/2+4+ a < v/2+ B = CDA<q, tehat CDB hegyesszog, D az AC, szakaszon van, E pedig AB-nek B-n
tili meghosszabbitasén, mert CE L CD. f-et a CECy derékszogli haromszogbdl szamitjuk, evégett a CCy és C1 E
befogokat kifejezziik az oldalakkal. Legyen a BE szakasz hossza e, és BC1 = ¢; (az utobbit elGjellel értve, éspedig a
BA iranyt véve pozitivnak), igy a CC1 A és CC1 B derékszogl haromszogekhbsl
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Mérjiik fel masrészt CB-t C'A-ra és legyen a végpont G. Ekkor a BCGA egyenl6 szara, GB L CD 1 CFE, ezért
GB || CE, és az ABG, AEC haromszogek hasonlok.

Igy

(2) AB: AG = AE : AC, c:(b—a)=(c+e):b, és
ac

(3) €=

Most méar a CEC; A-bdl, majd (1) és (3) felhasznalasaval és a szokasos a + b+ ¢ = 2s jeloléssel
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Konnyt belatni, hogy eredményiink a > b esetén is érvényes. Ekkor ugyanis E az AB-nek A-n tuli meghosszabbi-
tasan van, ezt fejezi ki, hogy (3)-bol e-t negativnak kapjukld Ez azonban (4)-ben mar nem okoz valtozast. Az a < b
feltevést méashol nem hasznaltuk fel. Eszerint (4) minden a # b esetre érvényes. Igy az A csticsbél hizott f, és a B-bél
hazott f kiils6 szogfelezGszakasz hosszanak négyzete (4)-bol a betiik ciklikus felcserélésével
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hacsak ¢ # b, ill. a # c.
Ha méar most a = 5—V7,b = 6, ¢ = 5+/7, akkor f, = 4V/3(x 6,928), f, = 6/V7(~ 2,268), f. = f = 4V/3(~ 6,928).
Eszerint a legnagyobb és a legkisebb sz6g csicsabol huzott kiils6 szogfelezdszakasz egyenld.
Zaldn Péter (Aszod, Petdfi S. g. IV. o. t.) dolgozatabol
egyszertisitéssel és kiegészitéssel.

Megjegyzés. Lényegében ugyanigy jartak el azok, akik CE-t a CEBA-bSl a koszinusz—tétellel szamitottak és ehhez
cos CBE<-et az ABCA-bdl fejezték ki.

LAz abran E és e potlando.
2Vagy pedig BE = e > 0, (2) helyére c: (a — b) = (e — ¢) : b lép, és (3) negativjat kapjuk.



II. megoldas. A fenti (4) eredményhez szogek ismeretét feltételezve trigonometriai osszefiiggések alapjan is eljutha-
tunk, ha az igy nyert kifejezésekben a szogfiiggvényeket ismét az oldalakkal fejezziik ki. Az ABC' és BEC haromszogek
egylittes teriilete egyenls az AEC/A teriiletével. Mindegyiket 2-szer véve

absiny + af sin BCE< = bf sin ACE<.

Itt BCE< = DCE<— DCB< =90° — /2, és ACE< = 90° 4 /2, ezért
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és mivel /2 < 90°, cosy/2 # 0, egyszerisités utan
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Boroczky Gyérgy (Budapest, Madéach 1. g. IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. A két szoglelezGszakasz egyenlésége megleps, kiilonosen azok részére, akik ismerik a kovetkezd
tételt: a hdromszog két belsd szogfelezdjének a csiucs €s a szemben levd oldal kézé esd szakasza akkor és csak akkor
egyenld, ha a hdromszog eqyenld szdari és a kérdéses felezdk az egyenld szdgeket felezik. Kézenfekvs volna ebbdl az a
sejtés, hogy két kiils6 szogfelezbszakasz egyenls voltabol is kovetkezik, hogy a haromszog egyenls szart, lattuk azonban,
hogy ez nem &ll. Ezért szokas az ilyen haromszogeket pszeudo—egyenld szdari haromszognek (magyarul dl-egyenls szara)
nevezni. Példank is ilyen.

Az idézett tételnek az is érdekessége, hogy a forditott allitas bizonyitasa — ti. hogy ha két belst szogfelezszakasz
egyenld hosszi, akkor a felezett szogek (ill. a szemben levs oldalak) egyenlSk — joval nehezebb, mint az varhat6 volna.

2. Abbol a kovetelménybdl, hogy az A és C' csiicsokbol huzott kiilsG szogfelezGszakaszok egyenlSk legyenek, kovet-
kezik, hogy a haromszog oldalai kdzott teljesiilnie kell a kovetkezs egyenl&ségnek:

b — (a + c)b* + 3abc — ac(a + ¢) = 0.

Horvdth Péter (Budapest, Kossuth L. gépip. t. IL. o. t.)



