Az idézett szamharmas-parokban az 1, ill. 2 kitev$ji hatvany-osszegek egyenlék, ugyanis I-ben: 38 4+ 108 4 268 =
8 + 168 + 238 = 414, ill. 382 + 1082 + 268% = 8% + 1682 + 2382 = 84 932, hasonléan II-ben: 90621, ill. 4 549 468 547,
III-ban: 909, ill. 414041, végil IV-ben: 520, ill. 149432 az Gsszegek értéke. Eszerint az 1065. feladat tétele érvényes
mind a négy szamharmas-parra. (A 3-as kitevGji hatvanyOsszegek kiillonboz6ségeének ellendrzését melldzhetjiik, mert
a feladat megoldasat attekintve latjuk, hogy a 3 kitev§ji hatvanyosszegek kiilonbozGségét csak annak bizonyitasaban
hasznaltuk fel, hogy (1) az m = 4 érték mellett nem teljesiil. Itt viszont nincs sz6 a 4 kitev6ji hatvanyGsszegekrdl.)
Eszerint barmely k-val teljesiil m = 1, 2, 3 mellett pl. a

38" 4+ 108" + 268" + (8 + k)™ + (168 + k)™ + (238 + k)™ = I*
=8 + 168™ + 238™ + (38 + k)™ + (108 + k)™ + (268 + k)™

egyenlgség. — A 6-tag szamcsoportoknak 4-taguakka valo egyszertisodése nem johet létre 0-értékid tagok miatt,
mert I* tagjaiban a k szam csupa kiilonb6z6 szam mellett 1ép fel, igy pedig legfeljebb egy tagot tehetiink 0-va k
alkalmas valasztasaval. Az egyszeritisddés tehat csak gy allhat be, ha alkalmas k-val T* két oldalan két-két egyenls
alap 1ép fel, és ezek a tagok m minden értéke mellett kiesnek. Azt kell tehat bebizonyitanunk, hogy van ilyen k. Az
egyenld alapok egyikének (1)-ben tartalmaznia kell k-t, a masiknak viszont , k-mentes”™nek kell lennie, ugyanis mind
a k-mentes tagok, mind a k-t tartalmazo tagok egymas kozott kiilonboz6k. Nem lehet sz6 tovabba pl. a 38 és 38 4+ k
alapok egyenl@ségérsl sem, mert evvel k = 0, és 1*-bol minden tag kiesik. Ezek szerint a bal oldal mindegyik tagja a
jobb oldal 2 tagjaval lehet egyenld, pl.

38 = 108 + k, vagy 38 = 268 + k, amibdl
k= —-170, ill. k = —230.
Ha mind a 6 - 2 = 12 ilyen egyenletbdl a megfelels k-t kiszamitva valamely k-értéket legaldbb 2-szer kapunk meg,

éspedig T*-nak két-két kiilonbozs tagjabol, akkor ezzel a k értékkel T* két oldalan valoban csak 44 kiilonbozs tag
marad vissza. Marmost

108 = 38 + k-bol k= 70, 108 = 268 + k-bol  k = —160;
268 =38+k ., k=230, 268 =108 +k ,, k=160;
8+k=168 ,, k=160, 8+k=238 ,, k=230;
168+k=8 ,, k=-160, 168+k=238 ,, k="T0;

238 +k=8 ,, k=-230, 238+k=168 ,, k=—70.

Ezek szerint I* a k = +70, £160 és £230 szamok mindegyikével 4-4 tagura egyszertisodik, pl. k = —230-cal kiesnek
38 és 268 + k, valamint 238 + k és 8, a marado

108™ + 268" + (—222)™ + (—62)™ és 168" + 238™ + (—192)™ + (—122)™

kifejezések értéke pedig m = 1 mellett 92, m = 2 mellett 136 616 és m = 3 mellett 9 329 168.
Altalaban, az I. és II. szamharmas-parok kozos

ay=q+r, ax=p-+r, a3 =2p+2q+r;
by =, bo=p+2q+r, b3=2p+q+r

képleteball a tétel alkalmazasaval elsallo
(2) ai, az, az, by +k, ba+k, bs+k; by, by, b3, ar +k, ax+k, a3+ k

szamhatos-parban

a1 = as + k, és bo= b3 + k, ha k=-p+q;

a; =as + k, és b= bs + k, ha k=—-2p—gq;

az = ay + k, és bs= b2 + k, ha k= p—q

a2 = a3 + k, és b= bs + k, ha k= —p—2gq;

az =a1 + k, és bs= b1 + k, ha k =2p+ q; végil
as = as + k, és bo=by + k, ha k=p+2q.

!Lasd az 1048. feladat fentebb idézett megoldasat.



Innen a paraméterek p = 30000, ¢ = 200, r = 7 értékrendszerével adédo II szamharmas-parra is 6 megfelels értéket
kapunk:
k = +29800, 430400, =60 200.

A TIT és IV szamcsoportok esetében a fentiek szerinti 12 egyenlGség mindegyikébdsl mas-mas k-érték adodik, abszolut
értékben nagysag szerint rendezve a kovetkezdk:

II-bol: =+ 95, +£104, +£395, +£401, 496, +499;
IV-bol: 136, £158, 186, +£206, =342, +344.

Ezekkel a 6-taga csoportokbdl csak 1-1 tag esik ki, tehat a csoportok valéban csak 5-tagira egyszertisddhetnek.
Seprédi Ldszlo (Budapest, Fay A. g. IV. o.)



