I. megoldas. Legyen a harom koriv (szerkesztésiik sorrendjében) ki, ko, k3, a ki kozéppontja O, a metszé e
egyenesnek BC-vel bezart szoge BC'D< = ¢, végiil B-nek vetiilete e-re K, és e-re vonatkozoé tiikorképe L. ki-et egész
korré kiegészitve atmegy C-n. L a ks-on, vagy meghosszabbitasan, a C' koriil CA sugarral irt kor keriiletén van. —
Megmutatjuk, hogy a kérdéses idomok mindegyike egyenld teriileti a BK D haromszoggel.

A keriileti szogek tétele szerint ki-ben BDC<q = BAC< = 45°, ezért a BDK derékszogi haromszog egyenld
szaria: KD = BK. Méasrészt a CBK és ACFE derékszogl haromszogek egybeviagok — mert ko az AC atmérs folotti
Thalész-kor, igy EAC és KC B meréleges szaru hegyesszogek, és AC = BC —, ezért CE = BK = K D. Igy az egyenl
alapu és kozos magassdgia BK D és BC'E héaromszogek teriilete valéban egyenld.

A DF szakasz és a BD, BF ivek hatarolta T idombol ugy nyerhetjiik a BDK héaromszoget, hogy kiegészitjiik a
BK, KF szakaszok és a BF' is hatarolta T; idommal a BK és KD szakaszok és a BD iv hatarolta idommé, majd
ebbdl elhagyjuk a BD huar és a BD iv kozti (kisebb) T5 korszeletet. Elegendd tehat még azt megmutatnunk, hogy 71
és Ty teriilete egyenls. A Th-hoz tartozo BOD kozépponti szog egyenlé a BC'D = ¢ szog 2-szeresével, és igy egyenld
a BCL szoggel. A Ty viszont az utébbi szoghtz mint kézépponti szoghtz ks-ban tartoz6 BEFL = Ts korszelet fele.
Ezért a Ty és Ty korszeletek hasonlok, igy teriiletiik aranya egyenl a megfelel6 korsugarak négyzetének BO? : BC?
aranyaval. Ennek értéke 1/2, mert a BOC' derékszogi haromszog egyenls szaru, ezért Ts teriilete fele akkora, mint
T3-é, tehat egyenls T teriiletével. Ezt akartuk bizonyitani.

II. megoldas. A fenti jeloléseket ezutan is hasznéljuk, tovabba hosszusagegységnek vessziik az AC = BC befogot.
Igy BCE teriilete
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A masik vizsgdlando idomot gy kapjuk, hogy a BDO korcikkbél és a BOC haromszogbdl allo idombol ¢ < 45°
esetén elvessziik — ha pedig 45° < ¢ < 90°, akkor hozza tessziik — a DOC haromszoget, végiil a nyert idombol elvessziik
a BFC korcikket. Jeloljikk a BDO korcikk, a BOC haromszog, a DOC haromszog és a BF'C' korcikk teriiletét rendre
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A korcikkek sugaranak négyzete DO? = 1/2, ill. BC? = 1, kozépponti szogiik 2, ill. ¢, igy
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Masrészt to = 1/4. Az ODC haromszog egyenls szara, az alapjan levs szog DCO< = 45° — ¢, ha ¢ < 45° és DCO< =
© —45°, ha 45° < ¢ < 90°, igy a szarak kozti szog 180° — 2(45° — ¢) = 90° + 2, ill. 180° — 2(¢ — 45°) = 270° — 2,
ennélfogva
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t3 = §DO2 sin(90° + 2¢p) = 7 508 2, ha ¢ < 45° és
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t3 = §DO2 sin(270° — 2¢p) = —7 08 2¢, ha 45° < » < 90°.
Mivel a tg teriilet az els6 esetben levonandodként szerepel, a masodik esetben hozzdadandoként, azért a keresett
idom tertiiletére mindkét esetben
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adodik. Ez egyezik (1)-gyel, igy a feladat allitasat igazoltuk.
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