I. megoldas. Képezziik (1) jobb és bal oldalanak D kiilonbségét. Ezt ugy irhatjuk, mint két négyzetekbdl allo
kiilonbség kiilonbségét, ezeket pedig szorzattd alakitjuk:
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Péaros n esetén a zardjeles kifejezések utolséd tagjaban mindeniitt a felss elGjel érvényes, ezért a két szorzat megfeleld
tényez6i csak a tagok sorrendjében kiilonboznek, tehat D = 0. Ugyanezt kapjuk paratlan n esetén is, amikor az utolsd
tagokban az alsé elGjel érvényes, ugyanis ekkor D kivonandéjanak tébbtagi tényezdi az elsé tag megfelels tényezsjébdl
(—1)-gyel val6 szorzassal allnak el6, és ezért D kivonandéja a kisebbitendének (—1)% = 1-szerese.

Eszerint minden n természetes szam mellett D = 0, tehat (1) érvényes.
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II. megoldas. Ha z # 0, akkor az (1) bal oldalan all6 els§ polinom tagjai, az els§ tagot nem tekintve, olyan n

tagl mértani sorozatot alkotnak, melynek kezds tagja —22°"~'?, és hanyadosa —y?/x?. A hanyados minden valos z,

y-ra kiilonbozik 1-t6l, ezért a polinom az ismert 0sszeg—képlet felhasznélasaval zart alakban felirhato:
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A masodik polinom ugy &ll el6 az els6bdl, hogy z-et és y-t felcseréljiik. Ezért ha y # 0, igy irhato:
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A két kifejezésben szerepls tort paratlan n esetén azonos, paros n esetén pedig egyik a masiknak (—1)-szerese; Ossze-
foglalva: barmely (pozitiv egész) n mellett egyik a masiknak (—1)""'-szerese. Ennélfogva

x2n + (_1)n+ly2n

2 =
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jeloléssel a két polinom igy irhato:
22" 9y?2, Yt 2(—1) T lya?z.
Most mar négyzetosszegiik
A2 A2 g2y2 [;E2 + (=1)" Ty 2"} + 42?22 (y? + 2°).

Az utols6 tagban z(y2 +:1c2) helyére (2) szamlalojat irva ez a részlet az elGtte alloval egyiitt 0-t ad, tehat a négyzetosszeg
értéke z1" 2 4 91" 2 4y allitasnak megfelelGen.
Ha z és y koziil valamelyik 0, akkor az azonossag nyilvanvaloéan fennall.
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