Tekintsiik elészor az L pont mértani helyét, ha A’ befutja az € sikot. Legyen A vetiilete e-ra A1, és az AA; szakasz
hossza a(# 0). Ha A’ egybeesik Aj-gyel, akkor L az AA; szakasz A felez6pontjaban van. A" minden mas helyzetében
az LAy egyenes felezi az AA; A’ haromszog AA; és AA’ oldalait, tehdt e haromszdgnek kozépvonala. Ezért LAg
parhuzamos A; A’-vel, tehat e-nal is. Igy L mindig benne van az Ag-on dtmend, e-nal parhuzamos « sikban. Ez a sik
egyszersmind L mértani helye is, mert ha a-nak egy tetszés szerinti pontja L, akkor az AL egyenes metszi e-t egy A’
pontban, és az AA’ szakasz felezGpontja L.

L

.3
.-.i___:(,__ E
: A,

- s 1. dbra

Hasonléan M és N mértani helye az az e-nal parhuzamos 3, ill. 7y sik, amely e-nak azon az oldalan van, mint A,
B és C, és e-t0l valo tavolsaga b/2, ill. ¢/2, ahol b a B-nek, ¢ a C-nek e-t6l mért tavolsaga.

Legyen most A’, B', C' az ¢ sik olyan pontharmasa, hogy a képezett L, M N pontok haromszoget alkotnak. G-t
megadja az LM szakasz Ny felezGpontjat IN-nel 0sszekotd szakasznak No-t6l szamitott elsé harmadol6 pontja, vagyis
amelyre NoG = NoN/3. Feltehetjiik, hogy A, B, C-nek e-t6l mért tavolsagaira fennéll a < b < ¢ (egyenlGség csak az
egyik helyen allhat, kiilonben az ABC' sik parhuzamos lenne e-nal). Ekkor a S sik (b — a)/2-vel tavolabb fekszik e-tol,
mint az a sik. A fentiekhez hasonléan adodik, hogy Ny rajta fekszik azon az e-nal parhuzamos v sikon, amely e-nak
azon az oldalan van, mint A, B, C és e-t0l mért tavolsaga
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(Ezt el6szor rogzitett A mellett kapjuk — vagyis rogzitett L mellett —, majd belatjuk, hogy tetszés szerinti A’-vel
ugyanerre a mértani helyre jutunk.)

Rogzitett A’ és B’ mellett (azaz allando L, M és Ng mellett) hasonloan adodik, hogy G azon az e-nal parhuzamos
o sikon fekszik, amely e-nak A, B, C-vel egyezs oldalan van és e-t0l mért tavolsaga
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Nyilvanval6é ugyanis, hogy G-nek e-t6l mért tavolsaga annyival tobb Np-nak e-tol mért tavolsdganal, mint a v és v
sikok tavolsdganak 1/3 része. Ugyanezt kapjuk barmely A’-vel és B’-vel.

Megmutatjuk, hogy a o sik barmely G pontjahoz lehet megadni e-ban olyan A’, B’, ¢’ ponth4rmast, amelyekbdl
képezett L, M, N pontok nincsenek egy egyenesen, és az LM N haromszog sulypontja éppen G. Ez az el6z6kkel egyiitt
azt jelenti, hogy G mértani helye a o sik.

2. dbra



Legyen B, C, G vetiilete e-ra By, C1, G1. Vegyiink e-ban egy G t6l kiilonb6z6 tetszés szerinti N1 pontot, mérjiik
fel az N1G; szakasz (G1-en tuli meghosszabbitasara e szakasz felét, legyen a végpont Nyp, és mérjiink fel egy az Noi-
en atmend, Ny Gi1-t6l kiillonbozs tetszés szerinti egyenesre Npi-t6l mindkét irdnyban egy tetszés szerinti szakaszt,
legyenek a végpontok L1 és M;. Végiil vegyiik A, B', C' gyanant A;-nek Li-re, ill. Bi-nek M;-re, ill. Ci-nek Nj-re
vett tiikorképét. — Ekkor az A’, B', C’-bél képezett L, M, N pontok e-ra valo vetiilete nyilvin Ly, My, Ny, tovibba
az LM N haromszog G sulypontjanak e-ra valo vetiilete G1. Ugyanis — parhuzamos vetités mellett — az egy egyenesen
levé szakaszok aranya nem valtozik meg, egy szakasz felez6 (ill. harmadold) pontjanak vetiilete felezi (harmadolja) a
szakasz vetiiletét. Ly, M, N; szerkesztésnél fogva haromszoget alkotnak, ezért N nincs benne az e-ra L Mp-en at
merdlegesen allo, az L és M-et magaban foglalo sikban, tehat L, M, N is haromszoget alkotnak. — Ezzel az allitas
bizonyitasat befejeztiik.
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