I. megoldas. A kovetelményeknek megfelel6 ttvonal esetén az ABC héromszog egyenls szard. Messe AB-t a P-n
atmend, AC-vel parhuzamos egyenes Q-ban, legyen az ACP(Q trapéz atldéinak metszéspontja M, tovabba P és C
vetiilete b-n P, ill. Cy. Ekkor az M PQ, M AC, a BPQ, BCA és a PBP,, CBC} nyilvanvaloan hasonlé haromszég—
parokbol

MP _ PQ _ PB _ PP,
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Sﬁ"‘""::'_:_';":_"_"“ = |‘ e . = TN = __395
4 ! gy '\‘\\:' ==

¢
X

Itt az utolsé arany ismert (mert CCj, a b és ¢ egyenesek tavolsaga), ezért M a PA szakaszon megszerkeszthetd?l(pl.
a PAP; haromszog felhasznalasaval, ahol P; a P vetiilete c-nek b-re vett ¢; tiikkérképén, igy P,P, = CCy —, M-et a
Py-n dtmends AP;-gyel parhuzamos egyenes metszi ki PA-bol). M ismeretében C-t ¢-b6l az M koril irt M A sugarta
korrel metszhetjiik ki — mivel ABC' haromszog egyenls szar, s igy az AC PQ trapéz szimmetrikus, tehat M A = MC
—, B-t pedig a C'P egyenes b-vel valdé metszéspontja adja.

Megmutatjuk, hogy az ABC tutvonal valoban megfelel a feltételnek. A C'B szakaszon szerkesztés szerint rajta van
P. Jeloljiik az AC-vel P-n athizott parhuzamos és AB metszéspontjat Q*-gal. Ekkor az ACPQ™ trapéz atloinak
metszéspontja pl. az AP atlot — amint fontebb lattuk — PP,/CC), aranyban osztja, tehat egybeesik az M ponttal.
Mivel szerkesztés szerint AMC' egyenl6 szart haromszog, igy PM Q™ is, amibol kovetkezik, hogy ACPQ™ szimmetrikus
trapéz, s igy a szarak meghosszabbitadsanak a metszéspontja is — ami a B pont — a szimmetriatengelyre esik. Ez azt
jelenti, hogy az ABC haromszog egyenls szara: AB = BC.

M egyértelmtien szerkeszthets és mindig létezik. C-re 2, 1, vagy 0 megoldéast kapunk. C-b&l B szerkesztése ismét
egyértelmd és B mindig létezik, mert a feladat szerint PP, < CC}.

Bellay Agnes (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn. III. o. t.)

II. megoldas. Legyen (az eddigi jeloléseket megtartva) B és P vetiilete c-re Be, ill. P, AC-re By, ill. P, végiil A
és P, vetiilete c-re A, ill. Po.. Igy Py az AP atmér6ji Thalész—koron van. Masrészt

PPy, PC BC PC PP, PP,

AA,  AC ~ 2B,C 2BC 2BB. PP’

eszerint megszerkeszthetjiik Py-nek c-t6l valo tavolsagat, és ebbdl még egy mértani helyet kapunk P, szamara. Igy P,
majd beldle C' megszerkeszthets. (A fenti P} A egyenesnek c-vel valoé metszéspontjat R-rel jelolve PR-nek AA.-n levs
S metszéspontjara SA. = PaPa..)

A szerkesztés helyességének bizonyitasat mellzve csupan azt emlitjiik, hogy a megoldésok szama innen is 2, 1 vagy
0.

Madté Eors (Szeged, Radnoti M. Gimn. III. o. t.)

Megjegyzés. A megoldok tobbsége B-t a P és A alappontokhoz és a PP, : CCj ardnyhoz tartozo Apolloniusz—korrel
metszette ki b-bol.
Ugyanis a fenti jelolésekkel
BP:BA=BP:BC=PP,: CC.

5 dolgozat pedig bonyolult szamitasok alapjan adott szerkesztést.

!Ehhez még az ABC héaromszog egyenls szart voltat sem hasznaltuk fel.



