
Legyenek a kérdéses hatszög egymás utáni oldalai rendre a, b, c, d, e, f , ahol a# d, szögei α, β, γ, δ, ε, ζ (α az a

és b oldal között s í. t.).
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1. ábra

Hatszögünkkel olyan lefedésre mutatunk példát, amelyben bármely két hatszög egymásba vagy eltolással, vagy a

sík alkalmas pontja körüli 180◦-os elforgatással átvihet® (másszóval: tengelyes tükrözés

2

nem fordul el®). Képezzünk �

a 
ikkben a 
entrálszimmetrikus hatszögre adott minta szerint, � eltolással olyan végtelen sok hatszögb®l álló fogazott

szél¶ szalagot, melynek bármely két szomszédos hatszöge a, ill. d oldaluk mentén 
satlakozik egymáshoz úgy, hogy e

két oldal végpontjai egybeesnek. E szalag egyik oldali fogazásán az oldalak hossza váltakozva b és c, másik oldalán

pedig e és f . Két szomszédos sokszög egyik közös 
sú
sa körül α + γ nagyságú szögtér van befedve, így az innen

kiinduló b és c hosszú oldalak között a lefedetlen szögtartomány 360◦ − (α + γ) = β. Nyilvánvaló ugyanis, hogy

α + β + γ = δ + ε + ζ = 360◦, hiszen az alaphatszögben az α és γ, valamint a δ és ζ szögek 
sú
sait összeköt®

átlók a hatszöget egy paralelogrammára és két háromszögre bontják, és mindkét háromtagú szögösszeg egyenl® a

paralelogramma két szomszédos szögének és az egyik háromszög szögeinek együttes összegével.

2. ábra

Eszerint szalagunk bármely két szomszédos foga (két hatszöge) közé beilleszthet® egy újabb hatszög β szöge úgy,

hogy α, β és γ szögeinek 
sú
sai egybeesnek a szalag 3 egymás utáni 
sú
sával, vagyis az illeszkedés hézagtalan. Az egyik

fog β szöge, valamint az új hatszöggel lefedett β váltószögek, ezért az új hatszög a szalag hatszögeihez képest 180◦-kal
el van fordulva. Ezért a szalaghoz az egyik oldalán 
satlakozó hatszögek egymásba eltolással átvihet®k és mivel egy�egy


sú
suk közös, azért az els®vel egybevágó, ahhoz képest 180◦-kal elforgatott helyzet¶ végtelen szalagot alkotnak. E

kett®s szalag mindkét határvonalán a fogazás oldalhossza váltakozva e, f , és minden e hosszúságú, úgyszintén minden

f hosszúságú oldal egymás között párhuzamos. Ezért a kett®s szalagot alkalmasan ismételten eltolva az egész síkot

ugyanúgy lefedhetjük, mint a 
entrálszimmetrikus hatszögb®l képezett szalaggal.

3. ábra
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A használt fogalmak a kit¶z® tanuló 
ikkében olvashatók: K. M. L. 22 (1961/2) 49�56. o.
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Amilyen az idézett 
ikk 4. ábráján látható

1



Fajszi Csaba (Budapest, Rákó
zi F. Gimn. III. o. t)

Megjegyzés. Más lerakási sorrendben kapjuk ugyanezt a lefedést, ha egy hatszöghöz úgy illesztünk két másikat,

hogy azok az els®nek a szemben fekv® b és e oldalak felez®pontjára vett tükörképei legyenek és a tükrözéseket tovább

is váltakozva az e, ill. b oldalak felez®pontjára végezzük.

4. ábra

Így is végtelen szalaghoz jutunk, ennek azonban 
sak minden második hatszöge vihet® át egymásba eltolással.

Ennek megfelel®en a határvonalon minden negyedik oldala azonos szerep¶, ugyanis az oldalak hossza szakaszosan d,

c, a, f , d, c, a, f , d, . . . éspedig a szalag mindkét határvonalán ez érvényes. Ezért a szalaggal eltolás útján az egész

síkot lefedhetjük.

Kerényi Ilona (Debre
en, Kossuth L. Gyak. Gimn. III. o. t.)
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