I. megoldas. Legyenek a félegyenesek e, e2, e3, k6zos pontjuk C, az érinté gomb kozéppontja O, és az érintési
pontok rendre El, EQ, Eg, tehat OE1 1 OEl, OE2 1 CEQ, OE3 1 CEg

1. dbra

Egy kiils6 pontbél a gdémbhoz huzott érint6k egyenlék: CEy = CEy, = CFEs, ezért a CE1Ey, CEsFEs, CEsEy
haromszogek egybevagd szabalyos haromszogek, és a CEq Fs F5 gula szabalyos tetraéder. O is, C' is egyenld tavol van
E; és F, t6l, igy benne vannak az Fy Esy szakasz felez6 merdleges sikjaban. Ezért a CO egyenes meréleges Ey Fo-re,
hasonléan E; Es-ra is, tehat mer6leges az ezekkel meghatarozott E; EsFEs sikra. igy O rajta van a tetraéder C-bdl
htzott magassagvonalan. Ennek talppontjat, az Ej Fs F3 szabalyos haromszog kozéppontjat K-val és a C'Ey szakaszt
c-vel jelolve K F; egyenl a c oldala szabalyos haromszog cm magassaganak 2/3 részével, tehat hossza cV3. Igy a
COE, és CE1 K derékszogi haromszogek hasonlosdgabol

C'O:OE1:CE1:E1KZC:C/\/§
és innen, mivel OF; = 1, azért a keresett tavolsag CO = V3.
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Megjegyzés. Ugyanezzel a meggondolassal akkor is megkaphatjuk az érinté gémb koézéppontja és a félegyenesek
k6z0s pontja kozti tavolsdgot, ha barmelyik két félegyenes kozti szog «, és o < 120°. Ekkor
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II. megoldas. Vegyiik észre, hogy az egységnyi éli kocka egy csticsabol kiindulé 3 lapbeli 4t16 és a szemben fekvé
csucs koriil irt egységsugara gomb az adottal egybevago alakzatot alkot.

2. dabra

Ugyanis a kocka barmely két kozos végponttal bird lapbeli atloja kozti szég 60°, mert barmelyik csticsbol kiindulo 3
él végpontjai egymastol lap—atlonyi tavolsagra vannak, és igy szabalyos haromszoget alkotnak. Masrészt a gdmb érinti
a kozéppontjan at nem mend 3 kockalapot, az érintési pontok a kozépponttal szomszédos kockacsticsok. Eppen ezek a
csucsok az emlitett lapbeli a4tlok nem koz0s végpontjai, igy a gomb ezeket az atlokat is érinti.

Igy a keresett tavolsag egyenls a kocka testatlojaval, amelynek hossza V3.
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