Adott x, y értékek esetén (2) és (3)-bol ki kellene szamitanunk w és v lehetséges értékeit, majd ezeket minden
lehetséges modon parokba kapcsolva (1) alapjan ki kellene szamitanunk z értékét. Ez utan adhatnank vélaszt, hogy
héany kiilonb6z6 z értéket kaptunk. — Ezt a vizsgalatot altaldban kell elvégezniink.

A (2) és (3)-bol adodo

(2 u? —a2u+1=0, ill
(3 v —yu+1=0
egyenletbdl u-ra, ill. v-re:
V2 —4 . yEy2—4
Uy 2 = f’ ill. V1,2 = f

Ezek az |z| > 2, |y| > 2 feltevés miatt valosak. A kiilonbozs gyokok szama |x| > 2, ill. |y| > 2 esetén ketts, |z| = 2, ill.
ly| = 2 esetén egy. Mindkét egyenletben a két gydk egymas reciproka, mert (2') és (3') llando tagjaibol ujus = 1, és
v1ve = 1. (Innen azt is latjuk, hogy u1, us, v1, vy egyike sem 0.) Igy a szoba jovs értékek:

1 1
|z] > 2 esetén: up és —; ly| > 2 esetén: vy és —;
U1 U1

. € . Y

|z] = 2 esetén: u; = 2 ly| = 2 esetén: vy = 7

Ezek szerint az egymastol kiilonboz6 u, v értékparok a kovetkezdk:

1 1 1 1
a) |z| > 2 és |y| > 2 esetén: I (uq, vy), II (ul, —>, r <—, vl), r (—, —>;
U1 Ui

uyp n

1
B) |z| > 2 és |y| = 2 esetén: 111 (ul, g), Inr <— E); ahol % vagy +1, vagy —1;

2 ’U,l7 2
1
) x| =2¢és |yl > 21V (g, 1)1), esetén: IV’ (%’ —); ahol g vagy +1, vagy —1;
U1
, , zry
) Jel =2 65 Jy| = 2 eseten: (£, 2),
) |x| és |y eseten: (5, 5

ahol = # y miatt g vagy +1 vagy —1, % pedig —1, ill. +1.

Ezek az értékparok nem minden esetben adnak kiilonbozs z értékeket, mert pl. a II' értékpar tagjai rendre a II
tagjainak reciprokai, ezért II' behelyettesitésekor ugyanazt a két tagot kapjuk, mint II-b6l, csak forditott sorrendben,
ugyanis

1 1 1 1 U1 V1
’U,l'——|— :—"Ul—|— = — —.
V1 1 U1 1 V1 (751
up - — — v
V1 U1

Ugyanez a kapcsolat all fenn I és I', IIT és IIT', IV és IV’ kozitt, ezért 2 az «) esetben legfeljebb 2 kiilonb6z6 értéket
vehet fel, a ) — 0) esetekben csak 1 értéket.
Az «) esetben I és II-b&l

1
21 = uivy + s 20— + —.
U1v1 U1 Uy

Ezek kiilonbozdk, mert kiilonbségiik igy alakithato:

() (o) = (o) (o 3)
gl =Rk =U1\V1— — |- — |1 — — = |UL— — v1——1,
U1 Uy U1 Uy U1

és ez csak akkor 0, ha az u; = 1/uy és v1 = 1/v1 egyenlGségeknek legalabb az egyike fennall. Ekkor viszont |u1| = 1,
ill. |vy| =1, igy (2)-bdl |z| = 2, ill. (3)-bol |y| = 2, tehat a 5) — J) esetek valamelyikével dllnank szemben. — A keresett
mésodfoki egyenlet céljara Gsszegiik és szorzatuk igy irhaté:

1 1 1 1 1
Zt+zo=umy|\nnt+—|+—|—4+v1)=u+— v+ — | =2y,
U1 ul U1 Ul U1

2 2
1 1 1 1
2122:U%+—2+U%+—2=(U1+—) —2+(’U1—|——> —2=x2—|—y2—4,
7 u u v

1

tehat a keresett egyenlet:

(4) (4 m)r =22 —ayz+ a2 +y? —4=0.



A B) esetben

1
y =2 mellett z=u; + — =z,
U
1
Yy = -2 mellett Z=-Uuy —— = —,
(251

tehéat az egyenlet vagy z —z =0, vagy z +x = 0.
Hasonloan a v) esetben a z —y = 0, vagy z + y = 0 egyenletre jutunk.
Vegiil a §) esetben z = (+1)(—1) + ————

(+1)(=1)

Az x # y megszoritas csak a §) esetet érinti. Ha ugyanis @ = y # +2, akkor az I és II értékparok is és a beldliik
adodo z értékek is kiilonbozok.

= —2, vagyis az egyenlet z + 2 = 0.

Galfi Laszlo (Budapest, Fazekas M. gyak. g. III. o. t.)

Megjegyzés. A ) — §) esetekben nyert egyenleteket (4)-bdl is megkaphatjuk y, vagy x, vagy mindkettGjiik helyére
+2-t, vagy —2-t irva. (4)-nek minden ilyen esetben (és csak ilyenkor) kétszeres gyoke van, mert diszkriminansa

22y —dx? —dy? +16 = 2% (y? —4) —4(y® —4) = (2® —4)(y* — 4) = 0,

tehat ilyenkor (4) bal oldala az egyetlen 0-helyhez tartozo gyoktényezd négyzete. Mivel pedig a keresett egyenletnek
nem lehet kétszeres gyoke, azért (4) bal oldalanak négyzetgyokét tessziik 0-val egyenlévé. Pl y = —2-vel

(4" 2422242 =(2+2)°=0 helyett: z+4z=0.



