I. megoldas. Vegyiik észre, hogy az egyiitthatok Osszege 0, vagyis az 1 = 1 szam gyoke az egyenletnek. Tovabba
x paros és paratlan kitevGs hatvanyai egyiitthatoinak osszege kiilon—kiilon is 0, eszerint zo = —1 is gyok. A talalt
és xo nem fiigg k-t6l. Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

A tovabbi két gyok vizsgélata céljara osszuk az egyenlet bal oldalat a talalt gyokokhoz tartozd gyoktényezsk
(x —1)(z + 1) = 22 — 1 szorzatéaval:

zt — (k+3)2% — (k — 11])2* + (k + 3)z + (k — 12)

2 -1

=2~ (k+3)z— (k—12).

Eszerint a tovabbi gydkdk az
2 = (k+3)r—(k—12)=0

egyenlet gyokei. Ezek akkor valésak, ha a diszkriminans nem negativ:

D=(k+3)°+4(k—12) = k> + 10k — 39 = (k +5)° — 64 =
— (k+5—8)(k+5+8) = (k—3)(k+13) > 0.

Eszerint k£ nem eshet —13 és +3 kozé, a keresett feltétel: £ < —13 és k& > 3.
Bdcsy Zsolt (Budapest, Eotvos J. g. IV. o. t.)

II. megoldas. (A feladat 1. részére.) A k-t tartalmazo tagokat kiilonvéalasztva az egyenlet:
2t =323 + 1122 + 32— 12— k(z® 42> —2—1)=0.

A k-tol fiiggetlen gyoknek egyrészt 0-va kell tennie a k-val szorzott polinomot, masrészt a k-t nem tartalmazo tagokbol
all6 polinomot is. Mivel

Pt —r—1=22@-1)—-(@2+1)=>-D@+1)=(—-1)(z+1)%

azért a k-t tartalmazoé rész csak x = 1 és © = —1 mellett tiinik el. Ezekkel a k-t nem tartalmazo rész is elttinik, tehét
ezek az egyenlet k-t6l fliggetlen gyokei.

Kerényi Ilona (Debrecen, Kossuth L. gyak. g. IIL o. t.)

II1. megoldas. (A feladat 1. részére.) A k-tol fiiggetlen gyok csak azok koziil a gyokok koziil kertilhet ki, amelyeket

a k egy tetszés szerint valasztott értékével adodo egyenletbdl kapunk. Célszert k = —3-at valasztani, mert igy > és

x egyiitthatoja 0, és az egyenlet masodfokira redukalhato: 2% + 1422 — 15 = 0. Innen (:E2)1 =1, (x2)2 = —15, az
elébbib6l x1 2 = £1, az utdbbibol adodoé gyokpar nem valds.
x1 és zo a k értékeétsl fliggetleniil kielégiti az egyenletet.

Farkas Zoltdn (HodmezGvasarhely, Bethlen G. g. III. o. t.)

Megjegyzés. A feladat eredetileg hibasan k6zolt alakjaban a k-t tartalmazo részt 0-va teve zq 2 = £1 szamok mellett

a k-t nem tartalmazo rész nem tiint el. Az igy nyilvanvaloan sziikséges helyesbités ugyis elképzelhetd volt, ha az utolso

tagban k — 12 helyett k — 2-t frunk. Ekkora tovabbi két gyok az 2? — (k + 3)z — (k — 2) = 0 egyenletbdl adodik és ezek
valosak, ha k < —5 — /24, vagy ha k > —5 + v/24.

Meéder Liszlo Ferenc (Kolozsvar [Cluj], ,,Ady—Sincai” kozépiskola X. o.t.)



