I. megoldas. Jeloljiik a sorozat tagjait rendre a1, as, . . ., ap-nel, vagyis ar = ak’+bk+c. Az elsirt Gsszehasonlitasok
céljara képezziik egy tetszés szerinti szomszédos tagparnak, ax41 és ap-nak dj kiilonbségét, ahol k =1,2, ..., n— 1.

dy, = agsr — ap = [a(k +1)> +0(k + 1)+ ¢] — (ak® + bk + ) = a + b + 2ak.
Vagy, arra tekintettel, hogy alabb ismételten fellép a 3a + b kifejezés:
(1) di = (3a+b) +2a(k —1).

Most méar az «) esetben, mivel a > 0 és k—1 = 0, minden szoba jov6 k-ra dy, > 0, vagyis ax11 > ag, eszerint as-t6l
kezdve valoban minden tag nagyobb az el6tte allonal (a1 mindvégig csak azért kivétel, mert nincs mihez hasonlitani).

A B) esetben di = 2a(k — 1), sohasem negativ, de k = 1 esetén d; = 0. Ezért aa = a1, és minden k > 1 értékre
ap+1 > ag. Ez megfelel a feladat allitdsanak.

A v) eset feltételét két egyenlGtlenségre bontjuk:

b< —3a, vagyis 3a+b<0, és
—(2n—1)a<b, vagyis (2n—1)a+b>0.

Igy (1)-b6l k = 1-re d; = 3a+b < 0, tehat a; > as. Viszont k = n—1l-re d,_1 = 2a(n—2)+3a+b= (2n—1)a+b > 0,
tehét a,, > a,—1. Ezek szerint az as és a,,—1 tagok kisebbikére teljesiil az idevagé allités, ugyanis ez a tag a; és a, —a
legkisebb és a legnagyobb sorszamu tagok — mindegyikénél kisebb. n = 3, vagyis n — 1 = 2, a,_1 = a2 esetén aq
megfelel, mas tagrol nem is lehet sz6.

A hatralevd esetek céljara di-t gy alakitjuk, hogy kiilon tagként tartalmazza a feltételek bal oldalan all6 kifejezést:

(2) di = [(2n — 1)a+b] 4+ 2a(k + 1 —n).

Igy a &) esetben dj, = 2a(k + 1 — n), és ez nem lehet pozitiv, mert a zaréjel negativ, vagy 0. Valoban, k = n — 1
mellett d,,_1 = a,, —an—1 = 0, vagyis a, = ap—1, és k < n — 1 mellett d;, < 0, tehat ary1 < ag, vagyis minden tag
vagy kisebb az el6tte allonal, vagy egyenld avval, valéban nem nagyobb.

Végiil az €) esetben (2) elsd szogletes zarojele negativ, a masodik nem pozitiv, igy Osszegiik negativ, minden k-ra
di <0, a1 < ag, az allitdsnak megfelelGen.

Somogyi Kdroly (Bonyhad, Petdfi S. g. III. o. t.)

Megjegyzés. (1) szerint a dy, kiilonbségek n — 1 taga, 2a kiilonbségi szamtani sorozatot alkotnak, a kezdd tag 3a+b.
Mivel 2a pozitiv, azért ez a sorozat minden esetben névekeds. Az a), ), ..., €) feltételek burkoltan ezen sorozat
tagjainak elGjelét adtak meg, pontosabban az «) és ) esetben az elsG tag, a 0) és €) esetben az utols6 tag, a )
esetben pedig az els6 és az utolso tag elGjelét (a 3) és §) esetben azt, hogy az emlitett tag értéke 0). Ebb6l és a sorozat
novekedd voltabol allapithattuk meg mindegyik esetben a d-sorozatban elGfordulé elGjeleket, majd erre tdmaszkodva
mondhattuk ki, hogy az eredeti sorozat az 6t esetben rendre mindvégig névekvd, — az elsé két tag kivételével novekvd,
de a kivett két tagra sem csokkend, tehat nem csékkend, — csokkend, majd novekvd, — az utolsd két tag kivételével
csokkend, de ott sem novekvd, tehat nem névekvd, — ill. mindvégig csokkend.

Kéry Gerzson (Sopron, Széchenyi 1. g. III. o. t.)
II. megoldas. A kérdéses szamsorozat tagjait az y = az® + bz 4+ ¢ masodfoku fiiggvenynek az z = 1, 2, ..., n

egész helyeken felvett értékei adjak meg. E fiiggvény menetét jol ismerjik, ezért a sorozat szomszédos tagjai kozti
nagysagviszonyokat kiolvashatjuk a fliggvény grafikonjabol. A fiiggvényt

b\?  dac—b?
(3) y=a <x+2—a> +74a2 ]
alakban irva latjuk, hogy legkisebb értékét az x = —b/2a helyen veszi fel, ezen az abszcisszan van a grafikont ado para-
bola csticsa, és az © = —b/2a egyenes a parabola szimmetriatengelye. Mivel a > 0, a parabola agai felfelé emelkednek,

vagyis az X-tengelyen balrol jobbra haladva a grafikon = —b/2a-ig siillyed, onnan tovabb emelkedik. Az x + b/2a
Osszeg abszolut értéke az (z, y) pontnak a szimmetriatengelyt6l valo tavolsagat adja. (3)-bol latjuk, hogy |z + b/2a|
novekedésével y is novekszik.

A feltételek alakitasaval megallapithatjuk a — b/2a hanyadosnak a k = 1, 2, 3, ..., n sorozat tagjaihoz valo
nagysagviszonyat, ebbdl pedig azt, hogy a sorozatunk tagjait abrazolo (1, a1), (2, az2), ..., (n — 1, an—1), (n, an)
pontok a parabolan a cstcshoz képest hogyan helyezkednek el. Atrendezéssel és osztassal a feltételek az abra bal
oldalan feltiintetett alakba irhatok.
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Eszerint a 3) és J) esetben a parabola tengelye az X-tengely 1 és 2, ill. n— 1 és n abszcisszaju pontjai kozti szakasz
felez6 merélegese, tehat a parabola szimmetridja folytan a megfelel§ ordinatékra all: a; = ao, ill. a,—1 = a, igy a f)
esetben az (1, a;) pont kivételével minden pontunk a parabola emelkeds agan van, az ordinatak sorozata noévekve; a
d) esetben pedig az (n, a,) pont kivételével minden pontunk a siillyeds agon van, a sorozat csokkend.

Az «) esetben a parabola tengelye balra, az ¢) esetben pedig jobbra van a f), ill. §) esetben emlitett felezs
mer6legestSl. Ebbol nem lehet megallapitani, hogy az (1, a1), ill. az (n, a,,) pont a grafikon melyik 4gan van. Azonban
az (1, a1) pont mindenesetre kbzelebb van a szimmetriatengelyhez, mint a (2, as) pont, igy ordinataja kisebb: a1 < aq,
tehéat a szamsorozat mindvégig novekedd. Hasonléan az €) esetben az (n, a,,) pont kizelebb van a tengelyhez, mint
(n—1, an—1), és ezért a, < an,-

Végiil a v) esetben a parabola tengelye jobbra van az x = 3/2 egyenestdl, tehat az (1, a1) pont a siillyeds dgon van,
éspedig a tengelytsl tavolabb, mint (2, as), és ezért a; > ag, masrészt a tengely balra van az x = n — 1/2 egyenest6l,
és ezért az (n, a,) pont az emelked6 dgon van, a tengelytdl tavolabb, mint (n — 1, a,_1) és ezért a, > a,_1. Igy a (2,
az) és (n — 1, ap,—1) pontok koziil a kisebb ordinataju mind (1, aq)-nél, mind (n, a,)-nél alacsonyabban van.
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