Megmutatjuk, hogy ha s, d, p, ¢ valamilyen sorrendben egy szamtani sorozat egymaés utani négy tagja, akkor s és
d kozott nem allhat sem egy, sem két tag, mésrészt hogy p és q kozott nem allhat két tag.

Tegyiik fel, hogy s és d kozott egy tagja van a sorozatnak. Ez vagy p, vagy ¢, mindenesetre egyenlé s = u + v és
d = u — v szamtani kozepével, u-val. Ha a kozbiils6 tag p, vagyis p = uv = u, ebbdl u(v — 1) = 0, tehat az o) uw =0 és
B) v =1 egyenlGségeknek legalabb egyike teljestil. Az «) esetben p = uv = 0, ¢ = u/v = 0, a sorozatban két egyenld
tag lép fel, igy a sorozat kiilonbsége 0, tehat s = d is fennall. Marpedig v + v = u — v-b6l v = 0, és igy g-nak nincs
értelme. — A f8) esetben hasonldan p = g(= u)-bol s = d adodik. — Ugyanezekre az eredményekre vezet az a feltevés
is, hogy s és d kozott ¢ all, vagyis hogy u/v = w.

Ha pedig s és d mindegyike széls6, vagy ha mindegyikiik k6zbiils6 tagja a sorozatnak, akkor p + ¢ = s 4+ d. (Ha
ugyanis a1, as, as, as egy D kiilonbségii szamtani sorozat egymas utani négy tagja, akkor a1 +a4 = as+as = 2a1+3D.)
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tehat ez a feltevés is a fenti ellentmondasba torkollik. — Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

Ha marmost d = u — v és s = u + v a sorozat szomszédos tagjai, akkor a sorozat D kiilonbségére vagy D = 2v,
vagy D = —2v. Es mivel p és ¢ vagy d és s utani tagjai a sorozatnak, vagy mindegyikiik megel6zi s és d-t, azért p és
q valamilyen sorrendben vagy az u + 3v, u + 5v, vagy az u — 3v, u — bv szdmpéarok tagjaival egyenlk. Ez 2 -2 = 4
egyenletrendszerre vezet. A
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és mivel v # 0, és a fentiek szerint v # 1, azért v = —3/5, u = 9/8. Az ezekbdl képezett (1)
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szamok valoban szamtani sorozatot alkotnak.
A hatralevé harom egyenletrendszer megoldasdnak megkonnyitése végett oldjuk meg kozos tipusukat, az

uwv = u + Av, E:u—l—Bv
v
paraméteres egyenletrendszert. Ugyanis ebben (A, B) helyére egymas utan a (45, +3), a (=3, —5) és a (=5, —3)

értékparokat irva a tovabbi egyenletrendszereket kapjuk, a (+3, +5) értékparral pedig a mar megoldott esetet kapnank.
Ahhoz hasonl6an

és rendre a kovetkezs sorozatokat kapjuk:
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Megjegyzés. Az 1, III és a II, IV megoldas—par (—1)-gyel valo szorzassal és a sorrend megforditasaval egymasba
megy at. A numerikus szamitds végrehajtasa nélkiil is belathatd, hogy ha az u, v szamparbol képezett s, d, p, q
valamilyen sorrendben véve szdmtani sorozatot ad, akkor a —u, v szdmparbol képezett d’, s', p’, ¢ szamok a megfelels
sorrendben ugyancsak szamtani sorozat tagjai. Ezek ugyanis amazokbol (—1)-gyel valo szorzéassal keletkeznek, pl.
d =—u—v=—(u+v) = —s, marpedig egy szamtani sorozat tagjait (—1)-gyel szorozva ismét szdmtani sorozatot
kapunk.
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