A feladat olyan k értékek keresését kivanja, amelyek mellett alkalmas a és b-vel fennall (tehat x minden értékére
teljesiil) a kovetkezs azonossag:

(1) (3k — 2)x(z + k) + k2(k — 1) = (az +b)?,
vagy O-ra redukalva és = hatvanyai szerint rendezve:
3k —2 —a®)2” + [k(3k — 2) — 2ab]z + k*(k — 1) — b* = 0.

Ez csak ugy teljesiilhet  minden értékére, ha 2 és x egyiitthatoja, tovabba az z-et nem tartalmazo rész kiilon—kiilon
0, mert kiilonben a bal oldalon masod- vagy elséfoki polinom, vagy egy 0-t6l kiilonbo6z6 allandé all, ami legfeljebb két
x értékre lehet 0. Igy olyan k, a, b valos szamharmast kell keresniink, amelyre

(2) 3k —2 =ad?,
(3) k(3k — 2) = 2ab,
(4) K2(k—1) = b2,

a és b-t egyszerre kikiiszobolhetjiik, ha (2) és (4) szorzatanak 4-szeresébdl kivonjuk (3) négyzetét:

(5) 43k — 2)k*(k — 1) — k*(3k — 2)* = 0,
E*(3k —2)(k —2) = 0.

Ez csak k1 = 0, ko = 2/3 és ks = 2 mellett teljesiil. Azonban (2) bal oldala k; mellett negativ, s igy a-ra nem
adodik valos érték; ka-vel @ = 0, az adott kifejezés —4/27 lesz, ezért nem irhato valos kifejezés négyzeteként, de
nem is tartalmazza z-et s igy egyébként sem tekintenénk a feladat megoldasanak. ks-mal (2)-b6l a = £2, és (3)-
bol b = 4/a = £2. Az (ax+b)2 kifejezés négyzet volta miatt a két elGjelével nem kapunk lényegesen kiilonb6zé
kifejezéseket; eldirhatjuk tehat, hogy a pl. pozitiv legyen; igy a = 2-b6l b = 2.

Ezek szerint k = 2 mellett az adott kifejezés (22 + 2)* = 4(x + 1)? alakban frhato.
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Megjegyzések. 1. Nem jutunk més megoldasra azt keresve, hogy mely feltétel mellett egyeznek meg (1) bal és jobb
oldaldnak O-helyei, vagyis a 0-ra redukalassal ad6do egyenlet gyokei, és e célra felirjuk az egyiitthatokkal kifejezhetd
Osszegiik és szorzatuk egyenl@ségét. S6t ez a meggondolas — bar elvezet (5)-re — kiegészités nélkiil hidnyos, mert csak
az egyiitthatok ardnyanak egyenlGségét biztositja, a kifejezések azonossagat nem.

2. Ugyanez a hidnya a kovetkez6 meggondolasnak is: Az (azx + b)2 = 0 egyenletnek két egyenl6 gyoke van, ennek
kell allania az (1) bal oldala O-ra redukalasaval adodo egyenletre is, tehat diszkriminansanak egyenlének kell lennie
0-val.



