I. megoldas. A haromszogracs két szomszédos szabalyos haromszoge 60°-0s hegyes szogii rombuszt alkot d és
dv/3 hosszu atlokkal, melyek egymasra merclegesek. Tehat a racs minden olyan racsegyeneséhe4d, melyen a racspontok
tavolsaga d, van ra mercleges racsegyenes is, és ezen a racsallandé dv/3. Minden d és dv/3 oldalua racstéglalap belsejében
egy racspont van, a kézéppont.
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Legyen az elhatarolt téglalap két oldala bd és cdV/3, ahol b és ¢ természetes szam. Igy az oldalakon b, c, b, c
szamu fa all (a koriiljarasban mindegyik oldalhoz a kezdGpontot hozzaszamitva, a végpontot nem), dsszesen 2(b + ¢)
fa. A hatarmenti racspontok szemkozti parjait 6sszekots egyenesek az erddrészletet be szama, d, dv/3 oldalua téglalapra
bontjak, mindegyik kdzepén all egy fa, és az egyenesek (b — 1)(c — 1) szamu belsé metszéspontjan egy—egy fa. Ezzel
valamennyi bels6 fat szamitasba vettiink, szamuk bc + (b — 1)(c — 1). A kérdés tehét ez: van-e olyan b, ¢ természetes
szampar, amelyre

(1) 2(b+c)=bc+ (b—1)(c—1).
Innen 3 1 )
c— c
b= =1
2c¢—3 + 2c¢—3
Mivel ¢ + 2 porzitiv, azért 2¢ — 3 is, tehat ¢ > 3/2, és mivel ¢ egész, igy ¢ = 2. Masrészt a jobb oldal masodik tagjara

c+2 1 (2c+4\ 1 14 7
2c—3 2\2c-3) 2 2c—3) )"
Az utolso zardjelben a masodik tagnak paratlan egész szamnak kell lennie. Ez 1-nél nagyobb egész c-re csak ugy lehet,
ha a nevez6 1 vagy 7. Innen ¢; = 2 és co =5, by =5 és by = 2, tehdt a kévetelmény teljesithetd.
A két megoldas alakra kiilonb6z6, de egyenls teriiletii erdérészletet ad, ugyanis a hosszabb oldal 5 : 2v/3 ~ 1,44-

szor, ill. 5v/3 : 2 ~ 4,33-szor akkora, mint a rovidebb, a teriilet viszont mindkétszer bed?v/3 = 10v/3d2. (Az abrabol
latjuk, hogy egyik oldaluk mentén nytjtva egymasba atvihetsk.)

Seprédi Liszlo (Budapest, Fay A. g. IIL o. t.)

II. megoldas. Ha (1) szimmetriajat felaldozva ¢ = b+ e-t irunk (ahol e egész), b-re méasodfoku egyenletet kapunk:
(2) 20 + 2(e — 3)b+ (1 — 3e) = 0.
Innen b csak akkor raciondlis, ha a diszkriminans teljes négyzet:
4e—3)2 —8(1—3¢) =4(2 +7),

tehat ha e? +7 = f2, ahol f egész. Igy f2 —e* = (f —e)(f +¢€) =7, tehat f —e = 7/(f + ¢), és az 1. megoldashoz
hasonloan e = +3 és |f| = 4. Most mar e két értékével (2)-b6l pozitiv megoldasként ismét a b, ¢ = 2, 5 értékpar
adodik.

Benczir Andrds (Budapest, Fazekas M. gyak. g. IIL o. t.)

Megjegyzések. 1. Az (1) Gsszefiggést tagokra bontva, 0-ra redukalva, majd 2-vel szorozva az ismeretleneket tartal-
mazoé tagokat szorzatba foglalhatjuk Gssze:

2bc —3b—3c+1=0,
4bc — 6b — 6¢+ 2 = 2b(2¢ — 3) — 3(2¢—3) — 7 =0,
(26 —3)(2¢—3)=T.

Ebbél az I. megoldashoz hasonloan kdvetkeztethetiink tovabb.
Kéta Jozsef (Tatabanya, Arpad g. III. o. t.)

LAz eredeti kitizés zarojeles megjegyzését toroltiikk. — Szerk.
2Récsegyenes minden olyan egyenes, amely két (és akkor mar végtelen sok) racsponton megy at.



2. Tobben abbdl indultak ki, hogy ,kicsi” racstéglalap belsejében kevesebb a racspont, mint a keriiletén, ,nagy”
téglalapnal viszont benn van tobblet. Megfigyelték ezutan a bels6 racspontszam novekedését, ha az egyik oldalt novel-
jik, és igy eljutottak egyik, esetleg mindkét megoldashoz. Dolgozatukbél azonban nem deriil ki, hogy van-e tovabbi
megoldéas. A feladat kérdésére ezek is igennel valaszoltak, tehat megoldasuk helyes. Ezeket a dolgozatokat 2 pontra
értékeltiik.

3. Az eredeti kittzés zardjeles megjegyzésében az ABC A-et szabélyosnak kellett gondolnunk. Rogzitett A és B-vel

AB = d mellett végtelen sok olyan C' van, hogy az ABC /A-ben nincs tovabbi fa. Mindezekben a C-bél huzott magassag
dv'3/2.

Székely Jend (Pécs, Nagy Lajos g. IV. o. t.)



