a) Legyenek a feladat feltételeit kielégits szamok, ha vannak ilyenek, abc, def, ghij. Osszefiiggésiiket részletesen
kifrva, majd atalakitva

abc
(1) de f
ghiyj

(100a + 10b + ¢) + (100d + 10e + f) =

= 1000g + 100h + 107 + 7,
(a+bt+c+dt+e+f)—(g+h+i+j)=
=999g+99(h—a—d)+9(i —b—e) =9A,

ahol A egész szam. Masrészt valamennyi szamjegy Gsszege
(a+b+c+d+e+f)+(g+h+i+j)=0+14...49=45=9-5.

E két egyenletbdl a négyjegyd szam szadmjegyeinek Osszege

s:g+h+i+j=9§3f9

oszthato 9-cel, mert a bal oldallal egyiitt a jobb is egész szam, és 5 — A oszthat6 2-vel, mert ha paratlan volna, akkora
9-szerese sem lehetne oszthatd 2-vel. Igy pedig az ismert oszthatosagi ismertetsjel szerint a ghij szam maga is oszthato
9-cel.

b) Megmutatjuk, hogy léteznek a feladatnak megfelels szamok. g értéke csak 1 lehet, mert két haromjegyd szam
osszege kisebb 2000-nél. Igy s nem nagyobb 1 4 9 + 8 + 7 = 25-nél, masrészt pozitiv, tehat értéke 9, vagy 18.
Probalkozzunk s = 9-cel. Igy h, i, j-t vagy a 0, 2, 6, vagy a 0, 3, 5 szimharmas adja meg.

Véve a 0, 2, 6 harmast a hatralevs jegyekbdl barmelyik kettének az Osszege legaldbb akkora, mint 3 4+ 4 = 7,
tehat (1)-ben az Osszeadandok barmelyik két jegyének az Osszege nagyobb az Osszeg mindegyik jegyénél. Ezért az
osszeadasban minden oszlop maradékot visz a kovetkezs oszlopba. Igy pl. j = 6 csak 7+ 9 = 16-bol adodhat. Ezért pl.
1 = 2-hoz b+ e =11, ami a még nem hasznalt jegyekbdl 3 4 8-cal kiadodik. Most mar h =0, igy a + d = 9, és éppen
ennyi a hatralevé 4 és 5 0sszege, tehat pl.

437 4 589 = 1026

egy megoldasa a feladatnak. Ha pedig 7, ¢, h-t 2, 6, 0-nak probaljuk, hasonléan kapjuk a 473 + 589 = 1062 megoldast.
(Az oszlopok kisebb jegyét mindig az els6é haromjegytibe irtuk; a harom oszlopon beliili, egymastol fiiggetlen cseréket
elvégezve mindegyik megoldas 22 = 8 megfelels Gsszeallitast jelent. Mivel minden oszlopban vittiink at maradékot,
azért mindkét példaban a tizes és szazas oszlop is a maga egészében megcserélhetd.)

Haupert Janos (Pécs, Zipernovszky K. gépip. t. III. o. t.)
Megjegyzés. A dolgozatok még a kovetkezd Osszeallitasokat talaltak:

246 264 432 324
789 789 657 765
1035 1053 1089 1089

Ezekben is lehetséges oszlopcsere, egyrészt a tizes oszlop, masrészt a szazas ill. egyes oszlop kozott.



