Legyen a C1C2C3Cy téglalapban C1Cy = a, C1Cy = b, és a kozéppont K, az els6 felosztas adta téglalapok szélessége
b1 és bg = b — by, ezek részeinek hossza a tovibbosztas utdn a; és as = a — a1, ill. ag és ay = a — ag ugy, hogy a
t1 = a1b1, ta = (@ — a1)by, ts = asbs, t4 = (a — a3)bs teriiletl rész—téglalapoknak rendre egy—egy cstucsa C, Ca, Cs,
Cjy. Legyen végiil kézéppontjuk rendre K;, Ko, K3, Ky, és az els6 felosztassal létrejott 1 + to, ill. t3 4 t4 teriiletd
téglalapok kozéppontja Ko, Ks4.

G a Cs

— Nyilvanvalo, hogy Ki, Kio és Ko, valamint K4, K34 és K3 egy—egy a C1Cs-vel parhuzamos, ettsl by /2, ill.
b — b3 /2 tavolsagban levs egyenes pontjai, — tovabba hogy Kio, K és K34 az eredeti téglalap C;Cy-gyel parhuzamos
kozépvonalan vannak, vagyis C1Cy-t6l a/2 tavolsagban, tovabba Ki, Ko, K3, K4 tavolsaga a C1C4 oldaltol rendre
ai/2, a —as/2, a — az/2, ag/2; végiil K tavolsaga C1Co-t6l b/2. Ezekkel K1 K12 = (a — a1)/2 és K1 K2 = a/2.

Legyen Kjo-nek e-t6l mért tavolsadga z1o. Feltessziik, hogy e a K Ky szakasz Kj-en tili meghosszabbitasat metszi
és nem derékszogben. Legyen Kqo és Ko vetiilete a Kj-en atmend, e-vel parhuzamos e’ egyenesen Ki,, K5. Ekkor a
K1K12K1, és K1 KoK hasonl6 derékszogl haromszogekbol Ko Ko 1 KyKo = K1 K1o @ K1 Ko, vagyis

a—ay a |
(z12—21): (22— 21) = 5 g esigy a1z1 + (@ — a1)ze = az1a.

Az egyenlGséget bi-gyel szorozva és a z tavolsagok egyilitthatoiban rendre ¢y, to és Osszegiik: t1 + to + t12 kifejezését
felismerve

(2) t121 +toze = (tl + t2)2’12 = t12212.
Meggondolasunkat a K3, K és K34, valamint a K12, K34 és K kozéppontu téglalapokra megismételve nyerjiik

(3) tazg + taza = (t3 + ta)2z3s = t3424,
(4) ti12212 + t3az34 = (ti12 + t34)2 = t2.

(Ugyanis e két téglalapharmasban az els6 két téglalap ugyantgy hézagtalanul és egyrétiien lefedi a 3-ik téglalapot,
amint a K4 és Ko kozéppontu téglalapok azt, amelynek kézéppontja K12.) Most mar (2) és (3) Osszeadéaséaval és a jobb
oldalon (4) figyelembevételével a bizonyitandé egyenlGséget kapjuk.

(2) — és vele (1) is — akkor is érvényes, ha e parhuzamos K; Ks-vel, vagy mer&leges ra. Ugyanis az els6 esetben
21 = 29 = 212, €zért a t1 + to = t12 egyenlGséget ezen kozos értékkel szorozva kapjuk (2)-t, a méasodikban pedig
29 = 21 +K1K2 = Z1 —|—a/2, és

zio=21 + K1 K10 =21 + ((Z — CL1)/2, tehét

taa (a —a1)bia
t1z1 +lozo = t121 + 1221 + - = (t1 +t2)z1 + — s = t1221+
a—ai)tis a—ay
+% =t12 <Z1 + 5 ) = t12212-

Ha e metszi az eredeti téglalapot, akkor az allitds megjegyzés nélkiil nem lehet érvényes, hiszen lehetséges, hogy e
atmegy K-n, de a tovabbi kozéppontok egyikén sem, igy pedig (1) bal oldala pozitiv, jobb oldala 0, mert z = 0. Ellenben
valamennyi z-nek elGjelet tulajdonitva tgy, hogy e egyik oldalan lev6 kozéppontokra z > 0, a masikon levSkre pedig
z < 0 legyen, (1) érvényes marad. Igy ugyanis a z-knek koordinata jellegiik lesz, és a felhasznalt (212 — 21) : (22 — 21)
aranyra kapott Osszefliggés érvényes marad, mert a két kiilonbség egyenlé elGjeld, hiszen Ki5 mindig K7 és Ko kozé
esik. Konnyt belatni végiil, hogy elGjeles z értékekkel (1) a téglalapot metsz6 és valamelyik oldalaval parhuzamos e
esetén is érvényes.

Horvdth Tibor (Szombathely, Nagy Lajos g. IV. o. t.)

Megjegyzés. Szamos megoldés koordinata—geometriai, tobb més mechanikai meggondoléssal, egy pedig térmértani
segédtétel alapjan bizonyitotta az allitast.



