I. megoldas. A sorozatpar meghatarozo képletparjat yx = (xp41 — 3zk)/2, xr = (yr+1 — 3yx)/4 alakban irva
latjuk, hogy mindegyik sorozat minden tagja felirhaté a mésik sorozat két tagjabol: az 1-gyel nagyobb indexd taghol
kivonjuk az ugyanazon indexi tag 3-szorosat és a kiilonbségnek y esetében a felét, x esetében negyedét vessziik. Ezt
kétszer alkalmazva minden tag kifejezhets kizarolag az 6t tartalmazd sorozatbol: a 2-vel és 1-gyel nagyobb indexi
taggal és 6nmagaval:
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Ty = Z(ykJrl —3yr) = 1 (

Tpyo —3Tpp1 3Tgpy1 — 924 _
2 2

1
= §($k+2 — 62441 + 92p),

és innen Tyyo = 6xk41 —xy, illetSleg k+2 helyett k-t (mas szoval k helyett k—2-t) irva x, = 6x,_1 —x_2. — Hasonl6éan

1 -3 3 -9
Y = 5 (yk+2 - Yet+1 yk+14 yk) b6l g, = 6yp_1 — Yr_o.

A két eredmény egyiitthatdinak megegyezése alapjan mondhatjuk: mindkét sorozat barmelyik tagja egyenls a vele
szomszédos tagok Osszegének 6-odrészével: zi, = (zx—1+ 2zk+1)/6, ahol mindharom z betd helyére vagy x, vagy y irando.
— Ezek alapjan a tovabbi kivant Gsszefiiggéseket hasonléan 6sszevontan irhatjuk fel:

2k = 62p—1 — 212 = 6(621_2 — 2x—3) — (62k—3 — 2p—4) = 362k—2 + 24 — 2 6233 =
=362k—2 + 2p—a — 2(2k—a + 21—2) = 3422 — 24,
masképpen zx_o = (25 + 2x—4)/34. Végiil
2p = 62p—1 — 212 = 6(3424-3 — 2p—5) — (62k—3 — 2h_4) =
=198z1_3 + (Zk_4 — 6Zk_5) = 198z1_3 — zk_¢.

E kifejezések 0 és negativ egész k-val is érvényesek, hiszen az 1061. feladat megjegyzésében lattuk, hogy az 6sszefiig-
gések minden egész k-ra érvényesek. Kifejezéseink természetesen az 1061. feladat (2) Osszefiiggéseibdl is levezethetsk.

IT. megoldas Az 1061. feladat (5) Osszefiiggésel szerint

Thtr = Trlk + YrZk Yktr = YrYk + 20Tk
Irjuk fel ezt r helyén —r-rel és vegyiik tekintetbe z_, = —x,., y_, = y,-et:

Th—r = —TrYk + YrTk Yk—r = YrYk — 28y Tk.
Ezekbdl osszeadassal és rendezéssel

Thtr = 2YrZf — Th—r, Yktr = 2YrYk — Yk—r
végiil k helyére k — r-et irva

Tk = 2yr$k:—r — Tk—2r, Y = 2yryk:—r — Yk—2r-

Ha méar most rendre r = 1, 2, 3, akkor y, = 3, 17, 99, és igy

xp = 6Tp—1 — Tk—2, Y = OYk—1 — Yr—2;

Tp = 34xp_2 — T4, Y= 34Yk—2 — Yr—4;

T = 198z _3 — ks, Y= 198yr_3 — Yr—o-
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III. megoldas (vazlat). Feltessziik, hogy van olyan «, § egyiitthato, hogy minden egész k-ra z, = axg_1 + Szr—2.
Eszerint «a, B csak a k = 3 és k = 4-gyel ad6do

12a+28 =70,  T0a+ 1253 = 408

egyenletrendszer megoldésa lehet, vagyis a = 6, § = —1. Az igy nyert xx = 6xx_1 — x)_o Osszefiiggés minden egész
indexre érvényes, mert az 1061. feladat (2) képletét k helyén k — 2-vel, tovabba (1) képletét k& helyén k — 1-gyel
alkalmazva minden k-ra:

6xp—1 — Tp—2 = 6xk_1 — (Bxp—1 — 2yp—1) = 3Tp—1 + 2Yp—1 = T

Hasonléan pl. az yr = Yyr—2 + Oyr—_4 feltevésbdl k = 2 és k = 3-mal v+ 176 = 17, 37+ 36 = 99, és igy v = 34,
0 = —1, és az ad6do6 34yi_o — yr—4 kifejezés minden k-ra yi-t adja, mert az 1061. feladat (5) képletét k helyén k — 2-vel
és el6bb r = —2-vel, majd r = 2-vel alkalmazva, valamint y_o = ys és x_o = —xo-re tekintettel

34Yp—2 — Yk—a = 2Y2Yn—2 — (Y—2Yk—2 + 2T_2Tk—2) = YaYk—2 + 2TaTk—2 = Yk.



