Alkalmazzuk az 1054. feladatban bebizonyitott tételf!] rendre az ABGH , CDEF, ADHE, BCGF négyszogre:

AG? + BH? = AH? + BG? +2AB - HG,
CE? + DF? = CF? + DE? +2DC - EF,
AH? + DE? = AE? + DH? + 2AD - EH,
BG? + CF? = BF? + CG? 4+ 2BC - FG.
E négy egyenlGség Osszegébdl a mindkét oldalon szerepls tagokat elhagyva a kivant egyenl6ség adodik.

Ha barmely két testatld metszi egymaést, akkor a 471. gyakorlaiﬁ szerint egy M ponton mennek at, hiszen nem
lehetnek egy sikban.

Igy az AG, DF atlok végpontjai egy sikban vannak. Ez a sik az ABCD és EFGH lapoknak a feltevések foly-
tan parhuzamos sikjait parhuzamos egyenesekben metszi, ezért AD||FG. Igy EH, AD, FG és BC péarhuzamosak,
ennélfogva ABCD és EFGH paralelogrammak. Ekkor AB- HG = DC - EF, AD - EH = BC - FG, és a tétel igy
egyszertisodik:

AG? + BH? + CE? + DF? = AE?* + BF? + CG? + DH? + 4AB - HG + 4AD - EH.

Ebben az esetben a test paralelogramma alapu csonka gula, vagyis az AF, BF, CG, DH élek egy N ponton
mennek at. Ugyanis az ADFG trapéz AD és FG oldalainak aranya, vagy ami ugyanaz, az AD : EH arany egyenls
AM : MG-vel, folytatdlag M-nek AD és FG-t6l mért, és tovabb az ABCD és EFGH siktol mért tavolsagainak
my : mg ardnyéval. Ugyanigy AB : EF = AB : HG = my : mg, mert az AG és BH &atlok metszéspontja ugyancsak
M. Mar most az ABFE (konvex) trapéz AE és BF szarai N metszéspontjanak az AB, E'F oldalaktol mért tavolsagai
aranyanak, és igy az AN : EN-nek értéke ugyancsak my : mo, és ez a4l a DCGH, ADEH trapézokra is. Fzzel
allitdasunkat bebizonyitottuk. (m; = mqo esetén N nem létezik, ekkor a test paralelepipedon.) Ekkor az ACGE és
BDHF trapézek alapjan az allitas kovetkezé modosulasat is kimondhatjuk:

AG? + BH? + CE?* + DF? = AE? + BF? + CG?> + DH? 4+ 2AC - EG +2BD - FH.

Glattfelder Péter (Pannonhalma, Bencés g. IV o.t.)

'Lasd K. M. L. 23 (1961) 17. o. Ha a PQRS konvex négyszogben PQ||RS, akkor PR? + QS? = QR? + SP2 +2- PQ - RS.
2Lasd K. M. L. 17 (1958) 57. o. Ha a tér n egyenese koziil barmelyik kett$ metszi egymast, akkor vagy egy sikban vannak, vagy egy
ponton mennek &t.



Megjegyzés. Azt, hogy a testatlok kozos M pontja létezése esetén a test csonka gula, a kovetkezskbdl is sejthetjiik.
Az AD : EH =my : mg = AB : EF aranyparbol és a BAD, FGH szogek térbeli valtoszog voltabol kovetkezik, hogy
az ABCD és GHEF paralelogrammak hasonld helyzettek, és hasonlosagi pontjuk M. Kézenfekvének latszik tehat,
hogy a G, H, E, F csicsok helyére E, F, G, H-t irva ugyancsak létezik hasonlosagi pont, és ez N.



