Legyenek egy a kivant tulajdonsiggal biré N szam jegyei balrél jobbra a, b, ¢, ekkor
(1) N =100a + 10b + ¢ = 11(a® + b* + ¢?).
A bal oldalt 99a + 116+ (a 4+ ¢ — b) alakban irva osszuk az egyenletet 11-gyel:

—b
(2) 9a+b+a+1701:a2+b2+c2.

Eszerint a k = a + ¢ — b kifejezés oszthatd 11-gyel, mert a tobbi kifejezés egész szam.
Mivel a jegyekre 1 < a < 9és 0 < b, c <9, azért k legnagyobb értéke a legnagyobb a, c-vel és a legkisebb b-vel
949 — 0 = 18, k legkisebb értéke pedig a legkisebb a, c-vel és a legnagyobb b-vel 1 +0 — 9 = —8, igy k/11-re

tehat k/11 értéke 0, vagy 1, és k értéke 0 vagy 11.
Ha k = 0, vagyis = a + ¢, akkor (2)-bdl b kikiiszobolésével a és c-re a

2a% 4 2ac + 2¢® — 10a —c =0
kétismeretlenes diophantoszi egyenletet kapjuk. Ezt a-ra rendezve
(3) 2a* + (2¢ — 10)a + (2¢* — ¢) = 0,
a diszkriminans:
D = (2¢—10)? — 8(2¢% — ¢) = 4(—3c? — 8c + 25),

ez a 0 értéket a c; ~ —4,51 és ¢y ~ 1,84 értékek kornyezetében veszi fel, és csak ezek kozott pozitiv. Igy c-re csak a 0,
1 értékek jonnek szoba. ¢ = 1-gyel D nem teljes négyzet, tehat nem ad egész a-t; ¢ = 0-val pedig (3) igy alakul:

2a%2 — 10a = 0,

ahonnan a = 5, vagy 0. De csak a = 5 lehet kezdd szamjegy, evvel b =5, és N = 550. Ez megfelel (1)-nek.
k =1-gyel b=a+ c — 11, és az el6z6ekhez hasonléan

(4) 2a% + (2¢ — 32)a + (2¢% — 23¢+131) = 0,
D = 4(=3c* + 14c — 6).

D ac; = 0,48 és co = 4,19 értékek kozott pozitiv, de a kdzbe es6 ¢ =1, 2, 3, 4 egész értékek koziil csak ¢ = 3 mellett
teljes négyzet; evvel (4)-bol
24> — 26a+ 80 = 0,

ahonnan a értéke 5, vagy 8. Azonban ¢ = 5 és ¢ = 3-mal b = —3, ami nem szamjegy. Az a = 8, ¢ = 3-mal ad6do
b = 0-val N = 803, megfelel (1)-nek.

Minden lehetGséget figyelembe véve azt talaltuk, hogy két olyan haromjegyd természetes szam van, amely jegyei
négyzetosszegének 11-szeresével egyenls, ezek: 550 és 803.
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