a) Ismeretes, hogy egy adott S sikban fekvs és a sik két adott A, B pontjatol egyenls téavolsdgra levs egyenesek
Osszessége — mértani helye — két részbdl tevodik Ossze: o) egyrészt az AB szakasz C; felezd pontjan atmend, 1.5)
masrészt az AB-vel parhuzamos egyenesek fjsszességéb()’lﬂ Esetiinkben a C harmadik csics is szerepel, ezért a keresett
egyenesnek bele kell tartoznia az A és C, valamint a B és C pontpartol egyenls tavolsagra levs egyenesek Osszességébe
is, vagyis a fenti feltételek egyikén feliil teljesitenie kell a kovetkez feltételparok egy—egy feltételét is:

II. «) atmegy AC-nek B; felezGpontjan,
B) vagy parhuzamos AC-vel,

III. «) atmegy BC-nek A; felez6pontjan,
B) vagy parhuzamos BC-vel.

Az ABC haromszog oldalai kiilonb6z6 irdnyuak, ezért a ) feltétel legfeljebb egy pontpérra teljesiilhet; hasonldéan
az «) feltétel legfeljebb 2 pontparra, mert az A;, By, C; pontok nincsenek egy egyenesen. Mivel pedig az A1 B1C4
haromszog c1, a1, by oldalai az ABC haromszogben kézépvonalak és rendre parhuzamosak AB, BC, C A-val, azért e
kozépvonalak, és csak ezek, megfelelnek a kovetelménynek.

b) Tegyiik fel, hogy van az S-sel parhuzamos és A, B, C-t6l egyenls tavolsagra levs egyenes, és legyen egy ilyen e,
vagyis ha A, B, C vetiilete e-re A’, B, C’, akkor AA’ = BB’ = CC’ = d. Legyen tovabba A’, B’, C’ vetiilete S-re A",
B", C”, ezek e-nek S-re valo e” vetiiletén vannak és A’A” = B'B” = C'C" =t. Ekkor az AA’A”, BB'B" é¢s CC'C"”
derékszogl haromszogek egybevagok, mert 2-2 oldaluk egyenls: d, ill. ¢, a d-vel szemben mindhdromban derékszog
fekszik, és ezért d nagyobb t-nél. Igy AA” = BB" = CC" =d'.

Az emlitett haromszogek sikjai merélegesek e-re és igy e”-re is, mert pl. AA" L e, és A’A” L " || e. Ezért AA”,
BB”, CC" mer6legesek ¢”-re, és az egyenls AA”, BB"”, CC" szakaszok az ABC haromszdg cstcsainak e”’-t6l valo
tavolsagat adjak. Azt nyertiik tehat, hogy e” azonos az S-sik a) alatt meghatdrozott egyenesei egyikével, tehat e az
S-re ai, b1, c1-ben emelt merGleges sikok valamelyikének egy az S-sel parhuzamos egyenese.

c) Feltéve, hogy van olyan az i-vel parhuzamos e egyenes, amelyre az el6bbi jeldlésekkel AA" = BB' = CC' = d,
vetitsiik a rendszert egy az i-re merdleges S* sikra és legyen A, B, C vetiilete Ay, By, Cp, tovabba e, A, B', C' egybeest
vetiilete az E pont. Ekkor AA’, BB', CC’ parhuzamosak S*-gal, és ezért vetiiletiikre AgE = BoE = CoE = d, vagyis
E az S*-nak az Ay, By, Co-t0l egyenlé tavolsagra levs pontja, az AgBoCy haromszog koré irt kor kozéppontja; e pedig
az E-n 4tmeng, i-vel paArhuzamos egyenes.

Ag, Boy, Co egymaéstol kiilonb6z6, nem egy egyenesbe es6 pontok, mert A, B, C, vetiilete csak az S-re meréleges
sikon eshet paronként egybe, vagy egy egyenesbe, ilyen S* viszont csak az S-ben fekvd i-hez tartozhat. Nyilvanvalo
végiil, hogy barmely az i-re merdSleges S*-ot véve ugyanazon e-hez jutunk, tehat ebben az esetben egy és csak egy
megfelel§ egyenes van.
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