Legyenek a PQRS = T szabalyos tetraéder 3b hosszusagu éleit 3—-3 egyenld részre oszté pontok — a széban forgd
U konvex test csucsai — az abra szerint A, B, C, D, E, F, G, H, J, K, L, M.

Minden cstcsbol a T' szemben fekvg élét harmadol6 cstcsokba lehet atlot hizni, igy a 12 testéatld a kovetkezd:
AJ, AK, BL, BM, CG, CH, DJ, DK, FEL, EM, FG, FH.

Valamennyi atlo egyenld hossz, mert alkalmas forgatassal barmelyik cstcs atviheté barmelyik mésik csics helyére
gy, hogy ugyanekkor minden cstics valamely csics eredeti helyére keriil, és igy barmelyik atl6 barmelyik masik helyére
juttathato. Ugyanis T-t a testmagassagai koriili 120°-os forgatasok dnmagéaba viszik at, igy barmelyik éle barmelyik
mésikba atvihets — szemkozti, azaz kozos végponttal nem biré élek két ilyen forgatassal —, tovabbé két szemben fekvs
él felez6pontjanak 6sszekots egyenese koriili 180°-os forgatéassal ezen élek végpontjai felcserélhetk. E tulajdonsagokat
U o6rokli, mert cstucsait T valamennyi élén egyformén és az él kézéppontjara szimmetrikusan szerkesztettiik.

Tovabba U-nak van kozéppontja, mert az el6bbiek szerint minden csiicsa egyenld tavolsagra van T-nek O kozép-
pontjatol, tehadt O az U-nak is kozéppontja. O a szabélyossig folytdn T-nek egyszersmind silypontja is, és igy a
magassigszakaszoknak a lapokhoz kdzelebbi negyedel6 pontjaban anfl A testatlok egyenld tavolsagra vannak O-t0l,
mert U koriil O kézépponttal gomb irhaté, az atlok e gémbnek egyenld hosszu hirjai, és egyenld hossza gémbi hurok
egyenld tavol vannak a gomb kézéppontjatol.

U-nak 18 éle és hatszoglapjainak 2b hossziisagi atléi — szam szerint 4 - 3 = 12 — 6t6sével parhuzamosak, kozos
iranyuk T egy élének iranya; pl AB || DE || GH || MJ | LK. Ezért két nem egy lapban fekvd ilyen szakaszon dtmend
sik trapézban, esetleg téglalapban metszi U-t. Minden atlon megy at ilyen sikmetszet. Az ABKL =V; és DEJM =V,
négyszogek téglalapok, mert AL, ill. DM oldaluk parhuzamos R.S-sel, és igy mer6leges PQ-ra.

1. Hatarozzuk meg pl. az AK testéatld hosszat. Vi-ben AB = b és BK = 2b, mert BK a BK(Q szabalyos haromszog
egyik oldala, igy Pythagorasz-tételével AK = bV/5.

2. Konnyen belathato, hogy T testmagassaga PQ\/2/_3 = bv/6. Ezért — N-nel a PQR lap kozéppontjat jellve —,
ON = b\/6/4. Masrészt NK = b, ezért az OK N deréksz6gi haromszoghdl OK = bv/22/4. Most mér az AKO egyenlé
szérd haromszogbol O-nak AK-tol valo tavolsagara d = bv/2/4 adodik.

3. A testatlok metszéspontjainak szaiméahoz elég ismét pl. az AK 4tlon létrejott metszéspontok szamat megallapitani.
Vegyiik sorra AK mellett a tobbi atlokat. AJ és K D-nak kozos végpontja van AK-val, ezt nem tekintjiik metszésnek.
A V; téglalapban BL a felez6pontjaban metszi AK-t. — V3 sikja parhuzamos V; sikjaval és kiilonb6z6 attol, mert a PRS
sikot az egymastol kiilonbozs DM, AL egyenesekben metszik. Igy V5 atloi: D.J és EM nem metszik AK-t. (Egyébként
AK és DJ kitérsk, mert Vi-nek AB = b oldala parhuzamos Vo-nek DE = 2b oldaléaval, és igy a megfelel§ atlok nem
parhuzamosak; — ez azonban most lényegtelen.) — Tekintsiik most az A-ba, majd a K-ba befuté éleken atmend téglalap-
, ill. trapézmetszetekben fekvs testatlokat. Az AB élen atmené ABJM trapézmetszet BM atloja nem metszi AK-t,
mert a trapéznak az AK-t magéban foglalo V;-gyel valé metszésvonala AB, és ezt BM nem A-ban metszi. Az AC-n
atmens ACK G trapézban CG metszi AK-t éspedig az A-hoz kozelebbi harmadold pontjaban, mert AC : GK =1 : 2;
viszont az ACJH-beli CH 4tl6 nem metszi AK-t. AD-n és K.J-n nem megy &t ilyen metszet. Hasonléan a K FAH
trapéz F'H atloja a K-hoz kozelebbi harmadolépontjaban metszi, a K F DG-beli FG és a K LDFE-beli KF pedig nem
metszi AK-t. Ezzel valamennyi testatlot megvizsgaltuk: az AK testatlot a belsejében 3 masik 4tl6 metszi, mindegyik
mas-mas pontban.

2L. Molndr Ferenc: A tetraéder nevezetes pontjairol. K. M. L. 16 (1958) 1-6. és 33-38. o., kozelebbrdl 1. o.



Mivel mind a 12 4tlén 3-3 metszéspont van, és minden metszéspont két atléhoz tartozik hozza, azért az atlok
bels6 metszéspontjainak szama 12 - 3/2 = 18. Tagabb értelemben pedig, a csicsokat is az atlok metszéspontjai kozé
szamitva, az atlok kozos pontjainak szadma 18 4+ 12 = 30.
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