Helyezziink az abrara derékszogi koordinatarendszert, vegyiik origénak k kozéppontjat, X tengelynek a d atmérs
egyenesét. Legyen egy a kovetelménynek megfelels kor &', és ennek kozéppontja P (z, y), tovabbé k sugara r.

Nyilvanvalo, hogy k és k'-nek altaldban nincs kozds pontja; mert ha van, akkor legrovidebb tavolsdguk és vele k'
sugara 0, vagyis csak tagabb értelemben tekinthets kornek. Ilyenkor k' = P, és ez a pont k-n is, d-n is rajta van,
vagyis d-nek Dj, Dy végpontjai tdgabb értelemben a mértani helyhez tartoznak. — Minden més esetben &’ és d (mint
szakasz) érintkezési pontja, ami nyilvan a T'(z, 0) pont, a k belsejében van, és igy egyrészt

(1) —r<z<r,

maésrészt k magaban foglalja k'-t, és igy P-t is.

Szoritkozzunk egyelére a mértani helynek az y > 0 félsikon levé pontjaira. Ekkor &' sugara, egyben k és k'
legkozelebbi pontjainak tavolsaga y, P-nek k-tol valo tavolsidga 2y, és igy OP = r — 2y. (Ez pozitiv, mert k' nem
foglalhatja magédban O-t — kiilonben ugyanis nem érinthetné d-t —, ezért k’-nek k-t6l legtavolabbi pontja a k-nak
ugyanazon a sugaran van, mint a k-hoz legkézelebbi pontja, és igy

r > 3y.
OP-t a koordinatakkal is kifejezve, és két kifejezését dsszekapcsolva
Va2 +y? =r -2y,
innen négyzetreemeléssel és tovabbi atalakitassal
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Ezek szerint minden (az y > 0 félsikon fekvs) P rajta van azon a hiperbolan, melynek kézéppontja a (0, 2r/3) pont,
valos tengelye az Y tengely, f6-, ill. melléktengelyének félhossza /3, ill. /v/3, és igy cstcsai a Cy (0, 7/3) és a Cs (0, 7)
pontok.

Forditva e hiperbolanak nem minden pontja tartozik hozza a keresett mértani helyhez. A Cs-t tartalmazo ho dgnak
nincs pontja k belsejében, mert az ag legkisebb ordinataju pontja Cs, és ez éppen k-nak legnagyobb ordinataja pontja;
— tehat ho pontjai nem tartoznak a mértani helyhez.

A Ci-et tartalmazo hy 4g az X-tengelyt, mint az y > 0 félsik hatarvonalat az x = 4+ r abszcisszaji pontokban, Dy,
Dy-ben metszi. Mar most a hy ag D1C1 D2 ivének pontjai a k kor egyik félkérében vannak, rajuk az (1), az y > 0 és a
(2) feltételek mindegyike teljesiil; hy tovabbi pontjaira viszont nem.

Mindezek szerint a keresett mértani helyet a D1C Do hiperbolaiv és ennek az X-tengelyre vett tiikdrképe alkotja.



Ha azokat a P-pontokat is elfogadjuk, amelyekkel k" a d szakasz meghosszabbitéasait érinti, akkor a h; 4g minden
pontja a mértani helyhez tartozik. Ezekre ugyanis y < 0, igy k' sugara |y| = —y, és mivel ekkor k' kiviil van k-n, azért
OP = r +2ly| = r — 2y, vagyis teljesiil a fenti kovetelmény. — Viszont a he adgon azok a pontok vannak, amelyekre
OP = —(r — 2y) = 2y — r, azaz OP + r = 2y, vagyis amelyekre nézve k-nak k’-t6l legtavolabbi pontja annyira van
k'-t6l, mint k" sugara.

Nagy Dezsé (Budapest, Piarista g. III. o. t.)

Megjegyzés. Akik ismerik a hiperbolanak tn. irdnyvonalas tulajdonsigat, azok a 623. gyakorlat III. megoldésé,bé]ﬂ
adodo CC1/HC, = 2 megallapitas alapjan is kimondhatjak, hogy a mértani hely pontjai a fenti hiperbolan vannak.
Konnyen meg lehet mutatni ugyanis, hogy az (z/a)®> — (y/b)*> = 1 hiperbola minden pontjara az Fi(c, 0) fokusztol
(ahol ¢ = /a2 + b2), és az © = a*/c tn. iranyvonaltol valé tavolsagok aranya allandé, és értéke c¢/a, az in. numerikus
excentricitas, 1-nél nagyobb szam. (Ugyanez all az Fy(—c, 0) és © = —a®/c-t6l mért tavolsagokra.) Eszerint a szoban
forgo hiperbola egyik fokusza a k kor kdzéppontja, iranyvonala a d-re mer6leges sugar felez6 merdlegese és numerikus
excentricitasa 2.
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