I. megoldas: 1. A kérdéses G gémb kozéppontja az A’'B’ szakasz F felez6pontja, sugara pedig FA’. Elegends
megmutatnunk, hogy az A’B’A haromszogben az A cstcsnél derékszdg van. Ebbdl ugyanis mér kovetkezik, hogy az
A'B’' A sikban az A’'B’ szakasz mint atmérd folé irt Thalész—kor atmegy A-n, vagyis hogy A-nak F-t6l mért tavolsaga
egyenls FA'-vel, tehat A rajta van G-n.

Valoban, az AA’” = a egyenes meréleges AB'-re, mert a feltevés szerint a merdleges az ABB’ siknak egyméassal
nem parhuzamos b és c egyenesére, ezért a merdleges e sikra, ennek minden egyenesére, koztilk AB'-re. Ezt akartuk
bizonyitani. — Ugyanigy lathat6 be, hogy az A’ B’ B haromszégben B-nél derékszdg van, tehat B is rajta van G-n.

2. Ezek szerint A és B egyenld tavolsagra vannak F-t6l, més szoval minden széba jové F' pont egyenls tavolsagra
van A és B-t6l, vagyis benne van az AB szakasz ¢ felez6 meréleges sikjaban. Igy ¢ meréleges c-re, ezért parhuzamos
a és b-vel. Messe ¢ a c-t C-ben — vagyis AC = CB —, és legyen A’ és B’ (mer6leges) vetiilete p-n A”, B”, ekkor
a, b vetiilete p-n a CA” = a”, CB" = b" egyenes, a’ || a, b’ || b, tehat a feltevés f olytan a” L b”) tovdbba
CA”" = AA' = BB’ = CB”, tehat A”B"C egy egyenld szara derékszdgi haromszdg. F felezi az A” B” szakaszt, mert
az FA'A" és FB'B” derékszogt haromszogek egybevagok — atfogoik egyenldk, és egy—egy hegyesszogiik valtoszog —,
tehat CF az A" B”C haromszog stlyvonala és egyben a C-nél levs szog felezGje. Ezek szerint F' minden esetben rajta
van az a” | b egyenesek kozti valamelyik szog f felez6jén. Vegiil mivel e haromszogben CF = CA” /v/2 = AA' /2, és
AA’ > d, azért OF > d/V/2, tehat F kiviil esik a C' koriil p-ben d/v/2 sugarral irt k koron.

Forditva nyilvanval6, hogy barmely ezen feltételeknek megfelels I ponton 4t CF™*-ra merélegesen allitott sik a”,
b”, a, b-bél olyan A”, B"”, A', B’ pontot metszi ki, amelyre AA' = CA” = CB"” = BB’ > d, tehat minden ilyen F*
beletartozik a mértani helybe. Igy a keresett mértani helyet az a”, b” egyenespér két szogfelezGjének a k-n kiviili pontjai
alkotjak. (A k-val valé metszéspontok, a négy félegyenes végpontjai, nem tartoznak a mértani helyhez. Egyébként a
bizonyitédsban az AA" > d megszoritdst nem hasznaltuk fel. Ezt mell6zve a mértani helyet a két szogfelezs Osszes
pontjai alkotjak.)

Bencsik Istvan (Budapest, E6tvos J. g. IV. o. t.)

I1. megoldas (a feladat elss részére): Az A’A, AB és BB’ egymds utan kapcsol6do szakaszok paronként mers-
legesek egymasra, ezért tekinthet6k egy T' téglatest harom élének; T' két lapsikjat az a, c, ill. ¢, b metsz6 egyenespér
hatérozza meg, tovabbi két lapsikja ezekkel parhuzamos és atmegy B’-n, ill. A’-n, a hatralevs kett6 pedig c-re merd-
leges és atmegy A-n, ill. B-n. (AA" = BB’ folytan T tn. négyzetes oszlop.) — Ismeretes, hogy minden téglatest atloi
egyenldk és paronként felezik egymast, tehat a téglatest koré gomb irhat6 (olyan gémb, mely dtmegy a test valamennyi
csticsan). — Most mar a bizonyitando allitas abbol kovetkezik, hogy az A’B’ szakasz T egyik testatloja.

Hanyi Zsolt (Szombathely, Nagy Lajos g. IIL o. t.)

Megjegyzés. Tobben az alakzatot az abrazold geometriabol ismert térbeli derékszogli koordinatarendszerben he-
lyezték el, az allitast ebben végzett szamitassal bizonyitottak és a mértani helyet is egyenletrendszerével adtak meg.



