Az ABCDEF = H hatszog csucsai a feltételben szerepls szakaszparok végpontjai kozott kétféle szerepet jatszanak:
A, C és E 3-szor lép fel, B, D, és F viszont 1-szer. A 3-ik szakaszpar ugy all el6 az els6bdl, és a 2-ik a 3-ikbol, hogy
minden végpont helyére a H koriiljarasa mentén rakovetkezé masodik pontot irjuk; ezért egyrészt A C, E, masrészt
D, E,| F egymaés kozott egyenrangiak. Ez az észrevétel bizonyitasunkban roviditéseket tesz lehetéve.

Megmutatjuk, hogy H-nak A, C, E-ben levs szoge derékszog. Ezt elég pl. A-ra bebizonyitani. Az EAB = T és
CFA = T, haromszogek egybevagok (azok a csucsok felelnek meg egymasnak, amelyeknek a felsorolasbeli sorszama
egyenls). Ugyanis az E-ben, ill. C-ben Osszefuto oldalaik a feltevés szerint paronként egyenlsk, és a koztiik levs szog
is mindkettében ugyanakkora, mert merdleges szara hegyes szogek. Valoban, mindkét szog kisebb derékszognél, mert
az FA és CF, az EB és CA, a BE és CF atloparok Ms, ill. M, ill. N metszéspontja H konvexsége folytdn benne
van H-ban, ezért az AEB sz0g azonos az M3EN szoggel, és az FCA szog az NCMy szoggel, az utobbi szogek
pedig az MsEN, NCMs derékszogl hdromszognek a derékszogtol kiillonbozs szdgei. Ebbol kovetkezik, hogy 17 és 15
koriiljarasa megegyezd, egymassal a sikjukban végzett mozgatéssal hozhatok fedésbe. Es mivel a feltételben szerepls
oldalparjaik egymésba 90°-os forgatéssal atvihetsk, azért ugyanez all harmadik oldalaikra, AB és F' A-ra is. Masképpen:
az F'AB haromszog A-nal derékszogil és egyenls szaru. (Konnyd belatni, hogy a forgatas kozéppontja a BE' szakasz
felezGpontja.)

Ugyanigy a BCD és DEF is egyenl szaru derékszogd haromszogek. Ezért a B, D, F-nél levs szogek mindegyike
tompaszog, mert 2 - 45° = 90°-kal nagyobb a BDF haromszog megfelel§ szogénél, masrészt H konvexsége folytan
(valosagos hatszogben) kisebb 180°-néal. Az ABC szog ABE = ABMs és EBC = My BC rész szogei azonban hegyes
szogek, mert az ABMy, és My BC' derékszogl haromszogekben a derékszog Ma-nél van. Ugyanez all a D és F-nél levs
szogek DA, ill. F'C két oldalén levs részeire.

Az A, C, E cstcsok H minden @) tamasz téglalapjanak keriileti pontjai, mert ha pl. a BAF derékszog cstiicsan at
parhuzamosokat huzunk @ oldalaival, akkor vagy egyikiik kettévagja a BAF szogtartomanyt, és igy a ra merdleges
egyenes tamaszegyenese H-nak, vagy egybeesnek AB és AF-fel, és igy A a Q-nak cstucsa. Ekkor B és F' is @ keriiletén
van. — Masrészt a B, D, F' cstucsok koziil legalabb egy @ keriiletén van, mert ha A, C, E mindegyikében a tamasz
egyenes kiilonb6z6 H oldalaitol, ezek @-nak csak harom oldalat adjik meg. — Viszont B, D, F koziil legfeljebb ketts
lehet a keriileten és nyilvanvalo, hogy ilyenkor a H-nak koztiik levé csiicsa egyben @-nak is csticsa. — B, D, F mindegyike
csak akkor lehetne ) keriiletén, ha egyikiikben H-nak 180°-0s szdge volna.

Az eddigiek szerint elég H azon tdmasz téglalapjairol megmutatnunk, hogy szarmaztato tamasz savjaik szélessége
egyenls, amelyek keriiletén legalabb a C, E, A és B csucsok rajta vannak. H koriiljarasabol nyilvanvalo, hogy e
téglalapokban B és E, valamint A és C egy-egy szemben fekvs oldalparon vannak. Ha méar most ) két oldala meréleges
BE-re, akkor a masik kettd merdleges AC-re, igy a -t meghatarozé két tamaszsav szélessége BE, ill. AC, és ezek
egyenlGsége folytan @ négyzet. Ha pedig E-nek, C-nek a B-beli tp, ill. az A-beli t, tdmaszegyenesen levs E’, ill. ¢’
vetiilete B-t6l, A-t6] kiilonbdzs, akkor a savok szélessége EE’, ill. CC’, és ezek egyenlSk, mert a BEE' és ACC’
egybevagd derékszogi haromszogeknek megfelels befogoi (ezekben az atfogok és az E-nél, C-nél levé merdleges szaru
hegyesszogek egyenldk).

Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

Gyorgyi Janos (Budapest, Kolcsey F. g. IV. o. t.)

Megjegyzés. Az FAB, BCD és DEF haromszogek derékszogi egyenld szaru volta a 957. feladat II. megoldasahoz
fliz6tt megjegyzés tételébsl is kovetkezik, ugyanis a feltevések folytin B, D, F az EAC haromszogbdl ugy szirmaz-
tathatok, hogy a magassag vonalakra a cstcsoktodl a szemben fekvs oldal felé felmérjiik a szemben levs oldal hosszat.

Guazsi Lajos (Kaposvar, Tancsics M. g. IV. o. t.)



