A négytagn szamtani sorozat két szélsG és két kozbiilss tagjanak Osszege egyenls:
(1) aty=p+9,

eszerint négyszogiink hirnégyszog. Legyenek masrészt az atlokkal kettévagott szogek részei rendre DAC = ay, CAB =
a9, ABD = ﬂl; DBC = /82, BOA =71, AOD =2, CDB = 51, BDA = 52.

Igy, mivel haromtagi szamtani sorozat sszege egyenld a kozépss tag haromszorosaval, az ABD haromszogbol £, = 60°.
A négyszog korbe irhato volta és az atlok merdlegessége folytan v2 = 60°, 1 = as = 30°, tovabba (2 = ay. Ezért
a négytagl sorozat kiilonbsége e = 8 — a = (81 + B2) — (a1 + az) = 60° — 30° + (B2 — a1) = 30°, tehét (1)-re és a
négyszog szogeinek Osszegére tekintettel o + v = a + (o + 3) = 2o + 90° = 180°-bol a = 45°, 8 = 75°, § = 105°,
~v = 135°, tovabba a3 = B2 = 15°, 71 = d2 = 75°. Ezek szerint az ABC haromszog egyenls szaru, AC = AB = 1.
Most mar a szinusz-tétel ismételt alkalmazasaval a tovabbi oldalak és atlo
az ABC héaromszoghdl BC = sin30° : sin 75° = 0,5176;

., ABD ’ AD = sin60° : sin75° ~ 0,8966;
, ABD ’ BD =sin45° : sin75° =~ 0,7321;
, ACD ’ CD =sin15° : sin 105° & 0,2679 egység,

és vegiil az atlok merdlegessége folytan szorzatuk felébdl a négyszog teriilete t = BD/2 = 0,3660 teriiletegység.
Maté Zsolt (Szeged, Radnoti M. g. IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. Ha a szinusz fliggvény Osszeadasi (addicios) tétele alapjan ismertnek tekintjik a
sin 75° = sin(45° 4+ 30°) =
sin 15° = sin(45° — 30°) = ———

értékeket, akkor eredményeinket a tablazat, vagyis tizedes alakt kozelits tortek hasznalata nélkiil, pontos, ,zart”
alakban is felirhatjuk:

BC=(V6-+2) /2, AD=(3v2-V6) /2,  BD=V3-1,
cp=2-v3 & t=(V3-1)/2,

Fejes Laszlo (Mako, Jozsef A. g. IV. o. t.)

2. Ezekhez az eredményekhez trigonometriai ismeretek nélkiil, csupan a Piithagorasz-tétel ismételt alkalmazasaval
és némi tigyeskedéssel is eljuthatunk. Az &tlok metszéspontjat M-mel jelolve az ABM derékszogi haromszogbdl

BM =1/2, AM =+/3/2. Igy MC = AC — AM = (2 - \/§) /2, és egyrészt a BCM derékszogi haromszoghol
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3. Az el6z8 megjegyzésnek az ABC haromszogre vonatkozd gondolatat barmely hegyes o szogre alkalmazva az

értékes, de kevésbé ismert
a 1—cosa
tg = = ——
2 sin o«
Osszefiiggéshez jutunk; ugyanis BM = sina, AM = cosa, CM =1 — cos o, tovabba C'< = (180° — a) 2 = 90° — /2
és igy CBM< = a/2.

4. Néhany dolgozat az ABD haromszog 60°-os szogét A, vagy D-hez téve az o = 60°, 8 = 80°, ill. a = 67,5°,
B = 82,5° esetet is kidolgozta 2-ik, ill. 3-ik megoldasként. A sz6vegben azonban nem az all, hogy az ABD haromszog
szOgei valamilyen sorrendben alkotnak szamtani sorozatot, hanem hogy ez az egymds utdni szogekre, vagyis az A, B,
D cstcsu szogre all.



