I. megoldas: Az adott képezési szabéllyal a sorozat els§ 7 tagja:
(1) 2, 3, 5, 17, 33, 65.
Tekintsiik a szomszédos tagok kiilonbségeibsl 4ll6 sorozat igy kiszamithatoé tagjait:
c1—cp=dp=1, co—c1=di =2, da=4, d3=8, dy=16, ds=32.
Ezek mértani sorozatot alkotnak, barmelyik (eddigi) két szomszédos kiilonbség hanyadosa 2. Ez béarmely két szomszédos
kiilonbségre igaz, ugyanis

dj _cyi—c¢ (B¢ —2¢1) ¢ 2(¢—¢ia)

= 2,
djfl Cj —Cj—1 Cj —Cj—1 Cj —Cj—1

és igy dy = 2F.
Fejezziik ki cx-t a dj-k segitségével, ebbsl mar remélhets a kivant jellegl elsallitas
ek = (cx —cp—1) +ch—1 = (e — cp—1) + (Ck—1 — Ck—2) + Ch—2 = ... =
= (cr —cp—1) + (ch—1 —cr—2) + ...+ (c2 —e1) + (c1 —co) + co =
=dy_1+dp—o+...+dy +do+ cop.

Igy a d;-k talalt kifejezését beirva (és az 6sszeadandok sorrendjét megforditva)

2k —1

ck:2+(1—|—2+22—|—...—|—2k_1):2+ﬁ,

vagyis

(2) e =28+ 1.

Vegyiik észre, hogy e kifejezés k = 0-ra és k = 1-re is érvényes.

Most mar az els6 n tag Osszege:
Sp=cotcr+...tcn1=20+D)+2+D)+...+2" 1 41) =
=(1+2+...4+2" ) +n,
(3) Sp=2"—-1+n.

Az S, Sn—1 és Sp—_o kozti Osszefliggeés elGallitasa céljara (3)-bol, valamint (2)-bél k& = n-nel

M=c,—1=85,—n+1, vagyis
Cpn =8, —n—+2.

Eszerint

Cp—1 — Sn,1 - (n - 1) + 2,
Cp—2 = Sn,Q - (n - 2) + 2.

Ezeket az adott Osszefiiggésbe helyettesitve

Sn—n—|—2:3(Sn,1—n—|—3)—2(5’n,2—n—|—4),
(4) Sy =38,_1—25,_5—1.

Bach Katalin (Szeged, Rozsa F. g. III. o. t.)

Megjegyzések. 1. Ha mar sejtjitk a ¢, = 2F +1 Osszefiiggeést, ez teljes indukcioval is bizonyithato: & = 0, 1-re
érvényes az Osszefiiggés, és ha k — 1, és k — 2 olyan szamok, amelyekre ¢;,_; = 2871 + 1, ¢p_g = 2872 4 1, akkor k is
ilyen, mert

ch=3cp 1 -2 2=02+1)2" T +1)—22F2+1)=2"+1.

Hasonloan lehet bizonyitani — ha mar észrevettiik — az (4) Osszefiiggést.

Miklossy Endre (Szolnok, Verseghy F. g. IV. o. t.)

2. A (4) Osszefiiggést a kovetkez6 meggondolassal is megkaphatjuk. A (3) jobb oldalan 4ll6 2", n tagokat ki kell
fejezniink S,,_1, Sp,—2-vel. Evégett a (3)-bol n helyén n — 1 és n — 2-vel ad6do egyenlGségeket:

271 n

- — Pn— 27 - — On— 3
n—|—2 1+ n—|—4 2+



alakban irva mint az n és 2"  ismeretlenekre” fennallé egyenletrendszert megoldjuk:
n=-—op-1+ 2Sn—2 + 47 2" = 4Sn—1 - 4Sn—2 - 47

és a kapott kifejezéseket S = n + 2™ — 1-be behelyettesitjik.
3. A (4) osszefliggés meglepGen hasonlit a sorozat képezési utasitasara. Ezt a (2) és (3) ,zart alakokkal” végzett
szamitas nélkil agy is belathatjuk, ha a

Cpn—1 = 307172 - 2Cn73
Cpn—2 = 307173 - 2Cn74

Coy = 301 — 260
Cc1 = 300 -3
Co =

egyenlGségeket oszloponként 6sszeadjuk.

4. A dolgozatok nagy része gépies munkaval S,-nel azt az 6sszeget jelolte, melynek legnagyobb indextd tagja ¢, —
holott ennek jele az adott szoveg szerint S, 1 — és kovetkezésképpen (3) helyett S, = 2" ! + n-et kaptak. Ezeket is
elfogadtuk, megjegyezziik azonban, hogy koriiltekint6 olvasonak kiilonosen a ,szokatlan” dolgokra — mint itt a sorozat
0-indexi tagjara, fel kell figyelnie. Még tobb az olyan dolgozat, amely nem tesz megjegyzést arrol, hogy (3) nemcsak
k > 2-re érvényes. (A (2)-t elgallito meggondolasokban ugyanis felhasznaltak az adott Gsszefiiggést, amelynek k& = 0
és 1-gyel nincs értelme.)



