Legyenek a sulyvonalak végpontjai, vagyis az oldalak felezGpontjai rendre Ay, By, C1. b < ¢, azaz AC < BC folytan
A a BC oldal felez6 merdlegesének azon a partjan van, mint C, ezért az AA; = s, stulyvonal a d hegyes szoget A1 C-vel
zérja be.

Az AA;C haromszogbdl a koszinusz-tétellel
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ahol t; az AA;C héaromszog teriiletét jeloli, ami nyilvan fele az ABC haromszog t teriiletének. s2-et kifejezhetjiik a
haromszog oldalaival. Ugyanis ismét az AA;C, majd az AA; B haromszogbdl cos(180°—4§) = — cos § figyelembevételével
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Ezek félosszegébdl
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és ezt, valamint a t; = t/2 kifejezést (1)-be helyettesitve
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kifejezések, és ezekbdl az allitas helyessége nyilvanvalo.
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Megjegyzés. Lényegében ugyanigy, a koszinusz tételnek csupén latszolagos megkeriilésével adodik ctg d fenti kifejezé-
se az alabbi aton. Legyen az A-bol hiizott m, magassag talppontja Ag és A1 Ag = x. Ekkor ctgd = x/my, ill. am, = 2t
alapjan ctgd = ax/2t. Legyenek a c, b oldalak vetiiletei a-n BAg = c,, CAg = b,. Igy ha v hegyesszog vagy derékszog,
akkor egyrészt BA; = A1 C-b6l ¢, —x = by + x, igy © = (¢cq — ba)/2, masrészt BC' = BAg + Ao C-b6l a = b, + cq,
ennélfogva ctgd szamlaloja ax = (by + ca)(ca — ba)/2 = (2 = b2)/2 = [(* —m2) = (b* —m2)] /2 = (¢ — b*)/2. Ha
pedig v tompaszog, akkor ¢, — x = & — by-bol = = (¢, + b,)/2 és a = ¢4 — b, alapjan ugyanaz a kifejezés adodik.
— Vegyiik észre, hogy a felhasznélt gondolatok ugyanazok, mint a koszinusztétel legismertebb levezetésében: a BC
oldalegyenesen az Ag talppont altal létrehozott szakaszok Osszege vagy kiillonbsége a BC oldalt adja, és az ABAy,
AC Ap haromszogek derékszogiiek.
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