A felhajtas, maéas szoval (legfeljebb 180°-nyi) forgatas kozben a hatszog-lapoknak béarmely, nem a forgatasi élbe,
a t tengelybe es6 P pontja olyan félkort ir le, melynek sikja meréleges a tengelyre és kdzéppontja P forgatés el6tti
helyzetének a t-n levé Py vetiilete. Minden ilyen félkornek az ABC haromszog (helyben marado) S sikjara valo vetiilete
a t-re merdleges 2P Py hosszisagu szakasz, felez6pontja Py. — A szabalyos haromszog és a szabalyos hatszog egy-egy
szOgének Osszege 180°, ezért a hatszogek Do, Ey; Eo, F1; Fy, Dy cstcsai (a felhajtasok el6tt) az AB, BC, C'A tengelyek
meghosszabbitasainak pontjai, tovabba az oldalak egyenlGsége folytan az ADs Dy = Hy, BEsFy = Hy, CFyFy = Hj
haromszdgek a oldald szabalyos haromszogek, és igy G, D1, D2, M is egy egyenes pontjai.

Ezek szerint a D, cstucs altal leirt f; félkor vetiilete a Hi-nek D1-bél hiizott magassagvonalara esik, és hasonléan Do
palyajanak, fo-nek vetiilete a Do-bdl hizott magassagvonalra. Ezek egyetlen kozos pontja Hi-nek M; magassagpontja,
és ez az emlitett szakaszoknak is pontja. Ennélfogva f1 és fo-nek a feladatban szerepls D egybeesési pontja egyértelmiien
letezik, vetiilete M.

A hatszoglapok D1 Fs, DoFy, atloi a forgatas minden helyzetében parhuzamosak az AB, ill. AC tengellyel (ezért
S-sel is), és ugyanez all S-en lev§ vetiiletiikre. Ebbdl dbrank szimmetriaviszonyainak figyelembevételével nyilvanvalo,
hogy amikor D; és D, a D-ben egybeesnek, akkor Fs, ill. F; vetiilete Ho-nek Mo, ill. Hz-nak Mj3 magassagpontjaba
esik. Ugyanezért a masodik hatszog forgatasa kozben E; egybeesik az elsé és harmadik hatszog rogzitése folytan
rogzitett Fo-vel, és ekkor Fy is egybeesik a rogzitett Fy-gyel. Ezzel az allitas els részét bebizonyitottuk. A DEF = S
sik, parhuzamos S-sel, mert egymast metszé DE, DF egyenesei parhuzamosak S-sel.

A GH él az els6 hatszoglap barmely helyzetében parhuzamos S-sel, és — mint a forgatas el6tt is — kétszer akkora
tavolsidgra van AB-t6l, mint D1 Fo. Ezért G és H a lap rogzitésével abba az S-sel parhuzamos S, sikba jut, amely kétszer
akkora tavolsagban van S-t6l, mint Sy, S-nek ugyanazon oldalan, mint S;. Ugyanez all a felhajlitott J, K, L, M-re.
Ezzel a kivant bizonyitast befejeztiik; ki kell még szamitanunk a keletkezett P konvex test térfogatat.

Legyenek a lapok szabadon all6 csticsai a felhajlitds utan G*, H*, ..., M*. Ekkor P-t feliilr6l” nyilvana G*H* ... M*
hatszog hatérolja, és tovabbi lapjai a DG*M*, EH*J*, FK*L* haromszogek. Az ADs D1, és BD2G haromszogek ha-
sonlosaga folytan G*-nak G*' vetiilete a BD>G haromszog magassagpontjaba esik, és ugyanigy M*-nak M*' vetiilete
a CM D; haromszog magassagpontjaba. Igy G*M* parhuzamos és egyenls G*'M*'-vel, ez pedig BC(= a)-val, mert
az utobbi két 2a oldalu szabalyos haromszog egybevago és Dy Do oldalszakaszuk kozos, igy a G*' M*' CB négyszog
paralelogramma, — toviabba H*G*M*< = E1 BC< = 120°. Ezek szerint G*H* ... M™ ugyancsak a-oldalt szabélyos
hatszog, P tovabbi harom lapja pedig a oldala szabdlyos haromszog, vagyis P-t négy a oldala szabalyos hatszog és
négy a oldali szabélyos haromszog hatarolja, minden cstcsaban két hatszog és egy haromszog sikja metszi egymaést.

Ebbdl nyilvanvalo, hogy ha az els6 hatszog GH oldalanak AD;, BFs-vel valé metszéspontjat N, Q-val jeloljik,
e lap helyett a 3a oldala NQC haromszoget forgatjuk mig D a D-be jut, és ezen 1épéseink megfelelGit a masik két
hatszoglapban is elvégezziik (QRA és RN B), akkor e harom lap egy feliil nyitott, 3a éld N*Q*R*U = T szabalyos
tetraédert hataroz meg. A G*H™ ... M*-b6l hasonléan keletkezé N*Q* R* haromszog lezarja T-t. (C' az AB tengelynek
a hatszoggel ellentétes partjan fekszik, igy a CAB kiegészits haromszog S ald fordul, az elforduld C, A, B csicsok S
alatt esnek egybe U-ban, ennek S-en val6 vetiilete az ABC haromszog My magassagpontja.

T éleit P csucsai 3—3 egyenlG részre osztjak, ezért T-b6l P-t négy egybevagd, a éld szabalyos tetraéder lemetszésével
kapjuk (egyikiik N*G*M*D). Minthogy a b élii szabalyos tetraéder térfogata b3v/2/12, azért P térfogata

V2 _ 23v2d?

V="156a) - 40’ = —5

P-nek mind a 12 csicsa egyenértékd, minden csticsban 3 lap: 2 hatszog és 1 haromszoglap fut Gssze. Eszerint
barmelyik csticsbol 3 él indul ki és 2 - 3 lapbeli 4tlo az ide befuté hatszogekben. Igy a csticsbol a tovabbi 11 csiics
koziil 9-hez nem testétld vezet, tehat csticsonként 2 testatld indul ki, pl. A-bol J* és K*-ba. Eszerint a testatlok osszes
szama 12, mert a kiindulasok szdma 12 -2, de minden atlén két kiindulasi pont van.
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Megjegyzés. Hogy G*M™ = a, azt igy is belathatjuk: a hatszoglapok ¢ elfordulési szogére cosd = D1gM1/D1oD1 =
1/3, igy AG*' = AG/3, AM*' = AM/3, ezért az A-nal kozos szogi AG*' M*' és AGM haromszogek hasonlok:
G*'M* = GM/3 = a.
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