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I. megoldas: Legyen a Q és Q' négyzetek kozos része a C nyoleszog. Q-t és Q'-t kozds O kozéppontjuk koriil
90°-kal elforgatva mindketté 6nmagaba megy &t, igy ugyanez all C-re is.

Ha ¢; egy tamaszegyenese C-nek, akkor a bel6le O koriil egymas uténi 90°-os elforgatasokkal el6allo to, t3, t4 is
tamaszegyenese C-nek, és e négy egyenes egyiitt taAmasznégyzete a C-nek, mert egyrészt koziilik barmelyik egyméas
utani kettd derékszoget alkot, masrészt a szemben fekv ¢y ts, és to, t4 parok tavolsaga egyenls t1 O-t6l vald tavolsaga-
nak kétszeresével, és igy egymassal is. Eszerint C-nek minden tamasz téglalapja négyzet, C négyzetekkel burkolhatoé.

Tatai Péter (Budapest, I. Istvan g. IV. o. t.)

IT. megoldas: Elég megmutatni, hogy Q és Q' kozos C1C2C3C,C5CsC7Cs = C része tekinthetd két négyzetbdl
képezett Osszegtartoménynak, mert minden négyzet négyzetekkel burkolhaté, és két négyzetekkel burkolhaté alakzat
Osszege ugyancsak négyzetekkel burkolhato[] Valoban, C a C1C5y és CyC35 oldalak folé befelé szerkesztett Qq, ill. Q2
négyzetekbdl képezett Osszegtartomany. Legyen ugyanis a Cy_1, Cj,, Cg41 csucsokat paralelogrammava kiegészitd pont
Dy (k=1, 2, ..., 8, és természetesen Cy = Cs, C9g = C1), ekkor irdny és nagysag szerint DyCyy1 = Cp_1Cy =
Ci—2Dy—1. Mésrészt C font emlitett forgési szimmetriaja folytan irdny és nagység szerint pl. C1Cy = CsC5, tovabba
C1C5 merdlegesen all C3Cy és CsCr-re és veliik egyenls hossza. Igy Qi és Qg cstcsai Cy, Cy, D3, Dg, ill. Cy Cs, Dy,
D;. Képezziik Qq és Qa-nek C’ dsszegét a Cy kezdSpontra vonatkozoan. Elég ebben a 44 csticsbol vett 16 csiics-pér
LOsszegét” képezni, mert Qp, Qa-vel C' is konvex] Ezeket réviden tablazatunk tiinteti fel, pl. a Dg soraban és D,

oszlopaban allo Cg jelentése: CoDg + Co Dy = C3Cg. Valoban

Cy C3 Dy Dy
C1|C1 Dy D5 Cy CoDg + CyDy = (C2C + C1 Dg)+
C2|C2 C3 Dy Dy —I—(C'Q—C'; + m) =
D3|D3 Cy C5 Dg = (C5C6 + C5Cy) + (C2C3 4+ C4C5) =
Dg|Dg D5 Cg C7 = CyC3 + O304 + C4C5 + C5Cg = CyCs.

Osszegként megkaptuk valamennyi Cj, és Dy pontot. Amde mindegyik Dy, belsé pontja C-nek, mert C minden szdge
tompaszog (a Q és Q' csticsai koriili, lemetszett derékszogi haromszogek kiilss szogei), ennélfogva

DyCr—1C,<t = DpCry1Cr<t < 90° < Cpy2Ci41Cr<t = CCr—1Cr_2<.
Eszerint C’ csiicsai a C pontok és C’ azonos C-vel, amit bizonyitani akartunk.
Bartha Ldszlo (Balassagyarmat, Balassa B. g. IV. o. t.)

Megjegyzés. A Q1 + Q2 = C egyenlGséget az Osszegtartomény szemléletes értelmezésd] alapjan is belathatjuk.
A C1Cy, C3Cy, C5Cq, C7Cy oldalra befelé irt négyzetek a forgasi szimmetria folytan egybevagok, masrészt egyezd

allastak, ezért egymésba eltoldssal is atvihet6k: Qi egymas utdni eltolasainak vektorai rendre CoC3, C4C5, CgCy,
CsC1, és ezek éppen egyenl6k Qg egymas utani oldalaival, ha ezeket vektoroknak tekintjiik. Igy C ,sarolassal” ugy
is elgall, ha Qq-et végigvezetjiik Q2 keriiletén (kénnyd belatni, hogy ,kézépen” nem marad strolatlan teriilet), vagy
lefedéssel ugy, hogy a végtelen sok példanyban vett Q1-bsl Cs-nél fogva Qz-nek minden pontjara tesziink egyet.

Daniel Gabor (Budapest, Piarista g. IV. o. t.)

'Lasd Kdrteszi Ferenc: Négyzetekkel burkolt konvex alakzatok, KML. XVIII. k&t. 1., ill. 34 o. 1959 jan., ill. febr.
2Ugyanott, 33. o.
3Ugyanott, 6. 0.



