Vélasszuk a négyzet kézéppontjat koordinatarendszeriink origdjanak, oldalfelezsit pedig tengelyeknek ugy, hogy a
négyzet csucsai, rendre A(—c, —c), B(c, —c), C(c, —c), D(—c,c); legyen méasrészt az AB oldallal parhuzamos tetszés
szerinti e egyenes: y = t.
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Az AC, ill. BD &tlo egyenese y = z, ill. y = —x, igy K(t,t), L(—t,t). A szimmetridkbol nyilvanvalo, hogy M
és N az Y-tengelyen van. M ordinataja a BK egyenes tengelymetszeteként az y + ¢ = (x —¢)(t +¢)/(t —¢), x =0
egyenletrendszerb6l y = —2ct/(t — ¢), eszerint M at = ¢, azaz K = C és L = D eset kivételével mindig létezik. N
ordinatajat hasonldéan kapnok DK-bol, egyszeriibb azonban ha M ordinatajaban c¢ helyett —c-t irunk: 2c¢t/(t + ¢),
ugyanis D koordinatai is igy allnak el B koordinataibol; N a t = —c¢, vagyis K = A és L = B eset kivételével mindig

létezik.
Most mar K és L mintajara:
p —2ct’_20t 0 2ct7_20t ;
t—c t—c t—c t—c
R 2ct7 2ct S _20t7 2ct '
t+c t+c t+c t+c

A C, D, N, P, Q (,£ls6”) pont-6t6s szimmetrikus az Y-tengelyre, igy a kérdéses parabola tengelye is csak az Y
tengely lehet, csticsa pedig az N pont. Eszerint elég azt megmutatnunk, hogy a C, D, ill. P, @ tiikkrds pontparok
egyik-egyik pontja kielégit egy

x? = 2pi[y — 2ct/(t + ¢)]

alaku egyenletet, vagyis hogy a
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Pl=—"F"
5 2ct
Y t+c

hanyados az elGjellel vett paraméterre a C', D pontpérral ugyanazt az értéket adja mint a P, (Q pontparral. Valéban,
mindkét esetben p1 = ¢(t + ¢)/2(c — t) adodik, — Hasonléan az A, B, M, R, S (,masodik”) pont-6tds is meghataroz
egy parabolat melynek cstcsa M, tengelye ugyancsak az Y tengely, és elGjeles paramétere:

2
2ct
x? c? t+c c(t—c)

p2 = = = = .
oy 2ct 5 N 2ct 5 2ct N 2ct 2(t+c¢)
y t—c ¢ t—c t+c t—c

A fokusz a tengelyen a csicstol mérve p/2 tavolsadgban van, (a paraméter elGjelét figyelembe véve), igy parabolaink
Fy, ill. Fy fokuszanak abszcisszaja 0, ordinataja pedig:

2t c(t+c¢)  e(c®+10ct — Tt?)

t+c  4(c—1t) 4(c? —t2) ’

L — 2ct n c(t—c)  e(c® —10ct — 7t?)
T t—c 4(t+c) 4(t2 — 2)




Masrészt C'D felez6pontja E(0, ¢) igy a kérdéses egybeesés feltétele:

2 g2 2 _ g2
c(c® + 10ct 7t):C L c(c* — 10ct 7t):C

42— ) ’ A(232)

amibdl

—5+4 .
tl = 30, tQ = 0/3, ill. t3)4 = JC ~ { ¢ 073586’

11 —c- 1,268,
vagyis négy olyan e egyenes van, amelybdl egy-egy E-fékuszi parabola adédik, ketté-kettonél Fi, ill. Fy esik E-be. —
Az els6 parabolan C és D rajta fekszik, igy ha E fokusz, akkor |2p| = 2¢. Valoban, t1 = 3c-vel p1 = —c és to = ¢/3-mal
p1 = ¢ adodik. Az utébbi esetben P = C, Q = D, igy az els6 parabola C, ill. D-ben érinti AC-t, BD-t.
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