I. megoldas: Legyenek sorozatunk tagjai: a1, as, ..., a,, kiilonbségi sorozatanak tagjai di, ds, ..., d,—1, ahol
dy = apy+1 — ag. Ennek els6 kilenc tagja: 8, 6, 16, 10, 24, 14, 32, 18, 40. Mindegyik paros indexi kiilonbség kisebb az
el6tte 4llo tagnal, és (di-et nem tekintve) mindegyik paratlan indext nagyobb az el6tte allonal, mert az an. méasodik
kiilonbségi sorozatban (e = diy1 — di), a — 2, 10, —6, 14, —10, 18, —14, 22 tagok valtakozo elGjeliek.

Erre tdmaszkodva tegyiink kiilon-kiilon probat az eredeti sorozat paratlan és paros indexi tagjaival. Ezeket o,
a”’-vel, a kiildnbségi sorozatok tagjait d’, d”’, €', ”-vel jeldlve:

a: 2, 16, 42, 80, 130 a&": 10, 32, 66, 112, 170
d 14, 26, 38, 50, d" 22, 34, 46, 58
¢ : 12, 12, 12 ¢ 12, 12, 12,

e’ és e” allandok, ezért a d’, d” tagok szdmtani sorozatok. Tegyiik fel, hogy ez a szabalyszertiség barmely sorszami
tagra fennall. Eszerint:

k—1
a;:agk,1:a’1—|—(d/1—|—d/2—|—...+d;€,1):a/l—l—T[Zd/1+(k—2)e/1] =
k—1
:2+T[28+12(k:—2)] = 6k* — 4k,
k—1
ol = agk = af + (df +dg + ...+ di_y) = af + —— [2d] + (k= 2)ef] =

k-1
=10+ —— [44 + 12(k — 2)] = 6k” + 4k,
paratlan, ill. paros n esetére k = (n + 1)/2-t, ill. k = n/2-t irva:

_3n2+2n—1

an 5 s ill. Qp

és a 954. feladatbarEl hasznélt elvvel

324+ B (-D)"n 1 (=) 1 n
— 5 - . —Z[6n2+6n—1+(2n+1)(—1)].

Qn

Kovdcs Margit (Szombathely, Savaria g. III. o. t.)

Megjegyzés: Az ag_, = 6k — 4k, asy, = 6k + 4k képletek a kovetkezs szabalyszertiségekbdl, illetve fennmaradasuk
megkovetelésébdl is kiadddnak:

as+ay =12=12-12 aj+a3=48=12-2*  ag+as=108=12-3>
as—a; = 8= 8-1 ag—az3 =16= 8-2 ag—as = 24= 8-3
ag +ar =192=12-4>  ay0+ag = 300 = 12 - 52
ag — a7 = 32= 8-4 ajp — ag = 40 = 85,
igy vehetjiik a tovabbképezés szabalyanak a kovetkezdt:
Aok + Gop—1 = 12k2, ask — agix—1 = 8k, és ezekbdl mint egyenletrendszerbél adodik asy és ask—1.
IT. megoldas: A (kettéosztatlan) sorozat dj kiilonbségi sorozata hasonlo szerkezetd a 954. feladatban latott
sorozathoz:
dog—1=8+8(k—1)=8k, d,=4n+4, ha n péaratlan,
do, =6+4(k—1)=4k+2, d,=2n+2, ha n péaros.

Az apy1 = a1+ (dy1+do+. . . +d,) kifejezése céljara irjuk fel a d-sorozat n tagjanak Osszegét is a 954. feladat mintajara
/ 1" k k 2

Sok_1 = Sa — doj = 6k + 4k — 2, azaz
3n? + 8n )
— ha n paros,
3n?+10n+3
2 b

Sp =
ha n paratlan.

ILasd ezen szamban, 106. o.



Osszefoglalva: n barmely pozitiv egész értékére.
1 2 n
Sn =7 [6n® +18n +3 — (2n + 3)(—1)"],

és igy: .
A1 =2+ Sp = 7 [6n 4+ 18n 4+ 11 — (2n + 3)(—1)"],

végiil n helyett n — 1-et, (—1)" helyére (—1)""! = —(—1)"-et irva

1

[6(0 = 1)° +18(n = 1) + 11 = 2n+1)(=1)" '] = 5

an = [6n* 4+ 6n — 1+ (2n + 1)(—1)"].
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