A sorozat tetszés szerinti sorszamu tagjat csak akkor irhatjuk fel, ha a megadott tiz tagon felismeriink valamely
képezési szabalyszertiséget, és feltessziik, hogy ez a szabalyszeriiség barmely sorszami tagra fennall. Képezve soro-
zatunk kiilonbségi sorozatat (minden tagnak az eltte allohoz képest valo megvaltozasat) minden paratlan sorszamu
kiilonbséget, 6-nak, minden paros sorszamu kiilonbséget 8-nak talalunk. Igy barmely két szomszédos kiilonbség Gsszege
(minden tagnak az el6tte allo méasodikhoz képest valé megvaltozasa) 14, eszerint sorozatunk paratlan és paros indexi
tagjai kiilon-kiilon d = 14 kiilénbségl szdmtani sorozatot alkotnak:

ey =2+ 14(k — 1) = 14k — 12,

(ugyanis 2k — 1 a k-adik paratlan természetes szam), masképpen, 2k — 1 =n, k = (n + 1)/2-vel;
n—1 3
an, =2+ 14 —— = Tn—5, ha n paratlan;

és hasonléan
asr = 14k — 6, mésképpen a, =7n—6, ha n paros.

an kétféle kifejezését kozos alakban is irhatjuk, ha egyrészt felhasznaljuk, hogy két szam nagyobbika a szamtani
kozepiiktSl ugyanannyival tér el ,folfelé”, mint amennyivel a kisebbikiik ,lefele”, éspedig a két szam elférésének (kii-
1onbségiik abszolut értékének) felével, — masrészt azt, hogy az eltérés valtakozva +, — jellel veendd, a (—1)" tényezével
fejezziik ki. Igy barmely indexre
1 (=1

1 n=Tn— — —

(Paratlan n-re novelniink kell, mert —5 > —6, ezért van (—1)" el6tt minuszjel.)
Ha n péaros, n = 2k, akkor az 6sszegben mindkét sorozatbol n/2 = k szamot vesziink, igy a paratlan, ill. paros
indext tagok 6sszegét S, ill. S”-vel jeldlve

Sor = Sp, + Si =

N | I

k
(2+ agk—1 + 8+ agk) = 5(2813 — 8) = 14k* — 4k;
n = 2k — 1-gyel pedig k péaratlan és k£ — 1 paros indexd tagot adunk Ossze:

k k-1
Sop—1=5,+ 511 = 5 (2+agp—1) + 5 (8 + ag—2) =
= (7Tk* — 5k) + (Tk* — 13k + 6) = 14k* — 18k + 6.

(Rovidebben: Sor—1 = Sor — agk). Masképpen, ismét k =n/2,ill. k = (n+ 1)/2-vel

7 2
Sp = % —2n ha n péros,
n? 1
S, = % —2n 4+ 3 ha n paratlan.

Egy képletben Gsszefoglalva:
B ™2 — 4n n 1—(-1n"
— 5 1 )
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(2) Sh

Megjegyzések. 1. A kiillonbségi sorozatrol tett megallapitdsunkat igy is kimondhatjuk: a névekedés tagrol-tagra
atlagosan (6 + 8)/2 = 7, tehat a,, kérilbelil: al, = a1 + 7(n — 1), de a paros indexd tagokbol 1-et le kell vonnunk (a
paratlan indextiekbdl viszont semmit). A sziikséges levonast felirhatjuk a K7 = [1 + (—1)"]/2 kifejezéssel, igy a, =

n 1—(=1)"
a1+7(n—1)— K és ez azonos (1)-gyel. Hasonloan: az 1, 2, 3, ... n sorozat paros tagjainak szama Ko = 5 #;
és igy

1—-(=1)"
Sn:g(al—l—an)—Kg'l: g [2a1 4+ 7(n — 1)] —g—!—# =
n 1—(=1)"
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ez pedig azonos (2)-vel.
2. Eredményeinkhez gy is eljuthatunk, ha a sorozat tagjait rendre ugy tekintjiikk, mint az a; = 1,5, d = 7 adatokkal
meghatarozott szamtani sorozat és az a; = 0,5, ¢ = —1 mértani sorozat megfelels tagjaibol képezett Osszeget.
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