I. megoldas: Tekintsiik az a, b, ¢, d szamoknak torzsszamhatvanyok szorzatara bontott alakjat, és képezziik ezekbdl
a sziikséges legnagyobb kozos osztokat (tovabb roviden LKO) is szorzat-alakban. Ebben minden p t6rzsszamnak
a kitevGje egyenlé azoknak a kitevSknek a legkisebbikével, amelyekkel p a megfelel6 szamok felbontott alakjaban
szerepel. Igy a bizonyitas minden egyes p-re kiilon végezheté annak megmutatasaval, hogy p a bizonyitandé egyenlség
két oldalan ugyanazon kitevével szerepel. Legyen p kitevGje a, b, ¢, d felbontasaban rendre «, 3, 7, 9, igy az ab és cd
szorzatokban o + 3, ill. v 4+ & és ab = cd folytan oo+ 8 = v + 0. A kitevék nagysagviszonya 2 = 8-féle lehet.
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A kapott Gsszefliggés ugyanis szemléletesen azt jelenti, hogy egyrészt « és S-nak, masrészt v és §-nak a szdmvonalon
levs képei egymdasnak ugyanazon S pontra, a szamtani kozepiiket abrazoloé pontra tiikorképei, tehat e két pontpar
egyike ,kiils6”, masika ,bels6” pontpar (az abran x, ill. O jellel; természetesen lehetségesek egybeesések, lasd az abra
valtozatait). Eszerint 2 lehetGség van arra, hogy a két kitevéparnak melyike a kiils6, és tovabbi 2-2 lehetGség arra,
hogy a paroknak melyik tagja a kisebb. v és § nagysagviszonyat azonban figyelmen kiviil hagyhatjuk, mert ¢ és d
felcserélésével a bizonyitandé egyenléség onmagaba megy at, igy feltehetjiik, hogy v < 6. A maradoé 4 nagysagi sorrend
mellett p-nek (a, c)-ben, (a,d)-ben és (a, b, ¢, d)-ben adodo k, A, ill. u kitevGjét, végiil a bizonyitandé egyenlGség bal
oldatan ad6do « + A — p kitevGjét az alabbi tablazat tiinteti fel. Az utols6 sor mutatja, hogy e kitevs egyenls a jobb

oldalon &ll6 a-beli kitevével, tehat az allitas helyes.
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E+A—p ! (v+40)—p= a !
= (a+8)-f=a

Durst Istvan (Szolnok, Verseghy F. g. III. o. t.)
II. megoldas: Felhasznalunk két a LKO-ra vonatkoz6 egyenl(iséget

(1) (L), (o)) = (sl L),
— vagyis két LKO-nak LKO-ja egyenl6 valamennyi széban forgd szam LKO-javal —
(2) k(l,m,...) = (kl,km,...),

— vagyis adott szamok LKO-janak k-szorosa egyenls a k-szor akkora szamok LKO-javal, és forditva: az adott szamok
barmely kozos tényezGje a LKO jelébdl kiemelhets. Igy (a, c)-t atmenetileg e-vel is jelolve az idézett egyenlségek,
valamint a cd = ab feltevés alapjan

(a,c) - (a,d) = e(a,d) = (ae,de) = (ala,c),d(a,c)) = ((a®, ac), (ad, cd)) =
= (a?, ac, ad, cd) = (a?, ac, ad,ab) = a(a, b, ¢, d).

A bizonyitandoé egyenlGség innen osztassal adodik. Az osztasnak nincs akadélya, mert (a, b, c,d) > 1.
Hammer Géza (Budapest, Toldy F. g. III. o. t.)
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