I. megoldas: sin 3« kifejezhetd sin a-val: sin 3o = sin (2a + ) = sin 2« cosa + cos 2a sina = 2sina cos® a +
(2cos®> a—1)sina = (4cos® a—1)sina = (3—4sin® a) sin a. Az utolso zarojelbeli kifejezést a kovetkezdképpen zarhatjuk
két hatar kozé: emeljiik négyzetre a feltételbdl kovetkezs 0 < sina < 1/2 kettds egyenlStlenséget, szorozzunk mindeniitt
—4-gyel és adjunk hozza mindeniitt 3-at:

0<sin®a<1/4; 0> —4sin’a>—-1; 3>3—4sin’a>2.

Ezt a feltétel szerint pozitiv sin a-val szorozva és kozépen sin 3« fenti kifejezését felismerve a bizonyitando6 egyenlGt-
lenséget nyerjiik.
Mathé Csaba (Gyor, Révai M. g. IIL. o. t.)

II. megoldas: Alkossanak az O koézéppont koriili » = 1 sugart kornek O A sugaraval az OB, OC' sugarak a pozitiv
forgasi iranyban a, ill. 3 a szoget, legyen B, C vetiilete OA-n B’ ill. C’, (az OA szakasz belsejében, mert a és 3«
hegyes szogek), igy BB’ = sin a, CC’ = sin 3a; legyen tovabba az OBC egyenl6 széri haromszog O-bol huzott
magassaga OD, B vetiilete CC'-n E (ugyancsak a CC’ szakaszon), végiil az OC' BC konvex négyszog OB és CC’
atloinak metszéspontja F' (mindkét atlo belsejében).

Igy egyrésst DOB< = o, BC = 2sina, masrészt az OFC’ és OBD derékszogl haromszogek révén CFB< =
C'FO< = 90° — a = OBD< = FBCO<, tehat az FBC haromszdg egyenls szari. Igy

2sina=BC=CF<CF+FC'=CC'=sin3a=CE+EC'=CE+ BB <
< CB + BB’ = 2sin a + sin a = 3sin a.

Ezzel az adott kettSs egyenl6tlenséget bebizonyitottuk.
Barabds Gyérgy (Budapest, Apéaczai Csere J. gyak. g. IV. o. t.)
Megjegyzés. o = 0° és a = 30° mellett 2 sin o = sin 3, eszerint az egyenlGtlenség els6 részének érvényessége

nem terjeszthets ki az adott intervallumot magéaban foglalé hosszabb intervallumra. A masodik rész viszont — amint
sin 3a = 3 sin a — 4 sin® o < 3 sin a-bol lathato — fennall, ha sin « > 0, ennélfogva akkor is, ha 0° < o < 180°.

Daniel Gabor (Budapest, Piarista g. IV. o. t.)



