I. megoldas: Jeloljiik az adott toréspontokat rendre B, C, D-vel, a tovabbi két pontot A, E-vel. Abszcisszaik
szerint novekvs rendbe szedve az A, B, C, D, E egymasutant kapjuk, tehat a fliggvény képének két egyenes szakasza
BC és CD, a két félegyenes pedig B-t6l A-n, ill. D-t6l E-n at halad. Igy a fliggetlen véltozo

r<zrp=-4, —Ad=zxp<zr<zc=0, 0=zc<zx<zp=2, zx>xp=2

értékeire a keresett f fliggvény értékét rendre az AB, BC, CD, DFE egyenes x abszcisszaji pontjanak ordinataja adja
meg, vagyis rendre

y=-02x4+1,2; y=-05x; y=(x+13)/3.

Ezek szerint a grafikonjaval megadott fiiggvényiinket szakaszonként més-méas képlettel a kovetkezGképpen hatarozhat-
juk meg:

Yy = 2,bx;

—0,2z + 1,2, haz < —4,

—0,5z ha —4<z<0
1 — b) b) —_— - b)
(1) 1@ =9 950 ha 0 < 2 <2,

(x+13)/3, hax > 2,

-10 -5 TIO 5 x
igy modunk van f barmely x helyen felvett értékének szamitas utjan valéo megallapitasara.
Kéry Gerzson (Sopron, Széchenyi L. g. L. o. t.)

II. megoldas: Elséfok fliggvénybdl és ilyenek abszoluat értékébdl dllandoval vald szorzassal és dsszeadédssal képezett
fiiggvények képe egymashoz csatlakozo félegyenesekbdl és (t6bb abszolut értékes tag esetén) egyenesszakaszokbol all;
a részek csatlakozo pontjainak, a toréspontoknak xg abszcisszaja a fiiggvény kifejezésében az abszolit érték jelén beliil
szerepel altalaban k - |z — x¢] alakban Ennek alapjan kereshetjiik fiiggvényiink kifejezését

(2)

alakban, ahol az egyiitthatokat tgy kell meghataroznunk, hogy z-nek rendre az elébbi A, B, C, D, E pontok abszcisszait
véve f(x)-nek ugyanezen pontok ordinatait kapjuk. Ez a kovetelés az a, b, ¢, d, e egyiitthatokra, mint 5 ismeretlenre
az b pont révén 5 egyenletbdl allo elséfoki egyenletrendszert ad:

f(z) =alz+ 4|+ blz| +clx —2|+dx+e

(3) A-bol x = —9-cel: f(=9) =5a+9b+ 1lc—9d + e = 3,
4) B-b6l z = —4-gyel: f(=4) = 4b+6c —4d+e =2,
(5) C-b6l z = 0-val: f(0) =4a +2¢ +e=0,
(6) D-b6l z = 2-vel: £(2) =6a+2b +2d+e=5
(7) E-bol = 5-tel: £(5) =9a+5b+3c +5d+e=6.

(4)-bdl (3)-at kivonva a kiilonbséget egyszertsithetjiik 5-tel:
(4)

Hasonléan a tovabbi szomszédos egyenlet-parokbdl:

—a—b—c+d=-1/5.

(5 a—b—c+d=—1/2,

(6") a+b—c+d=5/2,

(7 a+b+c+d=1/3.

(5") és (4") kiilonbségében a kivételével minden més ismeretlen kiesik, és igy a = —3/20. Hasonléan a tovabbi szom-
szédos egyenlet-parokbol b = 3/2, ¢ = —13/12, majd ezekkel a (4") — (7’) egyenletek barmelyikébol d = 1/15, végiil pl.
(3)-bol e = 83/30. — Mindezek szerint (2) igy alakul:

®) F(z) = (=9]a + 4] + 90]z| — 65|z — 2| + 4a: + 166)/60.

!Gimn. IV.o. tankodnyv.



Az ellendrzés és az 1. megoldassal valo egybevetés példajaként megmutatjuk, hogy —4 < z < 0 mellett (8) az
(1)-beli megfelels kifejezést adja. Ekkor z +4 > 0, tehét |z +4| = z + 4, hasonldéan |z| = —z és |z — 2| = —z + 2, tehat

f(x) = [-9(z + 4) — 90z + 65z — 130 + 4z + 166]/60 = —302/60 = —0,5z.

Ugyanigy < —4, x > 2 és 0 < x < 2-re is els6foku fiiggvényt kapunk, annak képe az elGirt félegyenes, ill. egyenessza-
kasz.
Gazso Erzsébet (Szeged, Tomorkény I. 1g. III. o. t.)

Megjegyzés. Az egyiitthatok koordinatageometriai meggondolassal, a két megoldas elemeinek 6sszekapcesolasaval is
meghatarozhatok. Pl. ismét —4 < z < 0-re (2)-bdl és (1)-bol

fl@)=alz+4)+b(—z)+c(—x+2)+dx+e=(a—b—c+d)az+
+(4a + 2c+€) = —0,5z,
innen az egyiitthatok egyenlgségének kovetelmeényébol egyrészt (5')-re, masrészt 4a + 2¢ + e = 0-ra jutunk. Hasonl6an

(4", (6') és (7') bal oldala a megfelel§ irdnytényezst jelenti.
Kiss Addm (Budapest, Rakoczi F. g. IIL. o. t.)



