I. megoldas: A masodik egyenlet gyokeit z1, zo-vel jelolve az elsé egyenlet gyokei z; + 1 és xo + 1. Igy a gyokok
és az egylitthatok Osszefiiggései alapjan az z1, x2, p és ¢ ismeretlenekre négy egyenletet irhatunk fel:

(1) 1 +x2 = —p,

(2) 122 = ¢,

(3) T+ 32 +2=p7,

(4) (x1+ 1) (z2+ 1) = 2122 + (21 + 22) + 1 = pgq.

(1) és (2) figyelembevételével (3) és (4)-bol p és g-ra a kovetkezd egyenlet-rendszert kapjuk:

(5) —p+2=p°

(6) q—p+1=npq.

(5)-b6l p1 = —2, p2 =1, a (6)-bol atalakitassal adodo
(6a) (P=1)(+1)=0

egyenletbdl pedig pi-gyel ¢1 = —1, pe-vel viszont az egyenlet barmely ¢ szadmra teljesiil.

Az elsG esetben az adott egyenletek igy alakulnak: 2% — 4z +2 = 0 és 22 — 2z — 1 = 0, gydkeik 2+ V2, ill. 1+ /2,
és ezek valoban teljesitik a kovetelményt.

Ugyanez all a masodik esetben az 2° —x+q = 0 és 2° +x+q = 0 egyenletek (1++/1 — 4q)/2,ill. (=1++/1 — 4q)/2
gyokeire. Ezek akkor és csak akkor valdsak, ha 1 —4q = 0, azaz ¢ < 1/4.

Ddniel Gabor (Bp. VIIL., Piarista g. IV. o. t.)

II. megoldas: Az (5), (6) egyenletrendszerhez grafikus meggondolassal is eljuthatunk. Az adott egyenletek hal
oldalat mint masodfoku fiiggvényt abrazolo két parabola egyrészt egybevago, mert 2 egyiitthatojanak abszolut értéke
mindkettében 1, masrészt egyforma allasi, mert ezen egyiitthatok elGjelben is egyeznek, mindkettének alul van a

csucsa.
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Igy egymasbol (parhuzamos) eltolassal is elsallithatok. Az eltolds nagysiga a gyokokre, mint a paraboldk és az X -
tengely metszéspontjainak abszcisszdira eléirt kovetelmény folytan éppen 1 egységnyi az X-tengellyel parhuzamosan,
éspedig az els6 egyenlet bal oldalat abrazolo parabola 1 egységgel jobbra van eltolva a masikhoz képest (1. az &brat).
Ekkor pedig az els6 egyenlet bal oldalan all6 fiiggvény y = (z —1)* 4+ p(z — 1)+ q = 2* — (2—p)z + (1 — p+ q) alakban
is felirhato, és ez akkor és csak akkor azonos az y = 2% — p?x 4 pq fiiggvénnyel, ha tagrol tagra megegyeznek. Az (5),
(6) rendszer éppen ezt, az els6foku tag egyiitthatojanak, ill. az alland6 tagnak egyenlGségét kiveteli.
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