I. megoldas: ElSkészitésiil megmutatjuk, hogy az ABC haromszog S sulypontjan atmend egyeneseknek a harom-
szOgtSl meért kozéptavolsaga 0. Ha egy ilyen e éppen stlyvonal, pl. AA’ — ahol A" a BC oldal felez6pontja —, akkor A
tavolsaga e-t6l 0, az e-nek két partjara es§ B és C-nek BBy, ill. CC; tavolsagai pedig az A’ BB, és A'CC) derékszdgii
haromszogek egybevagosaga folytan (atfogd és két szog) egyenldk, és igy a kozéptavolsagot add killonbség valéban 0.
Minden més esetben az S-en athalado ey egyenes egy csicsot elvalaszt a masik kett6tol, legyen ez A. A masik parton
fekvs B és C' tavolsdgainak, mint a BByCyC trapéz (a 0 index az eg-on levs vetiiletet jel6li) parhuzamos oldalainak
osszege egyenls a kozépvonalnak, A’ eg-t6l mért A’ Af tavolsdganak kétszeresével; ugyanennyi A-nak ep-t6l valo AA,
tavolsaga is, mert az SA’Aj és SAAp haromszogek hasonlok (két szog), és igy a silypont harmadolé tulajdonsaganal
fogva AAg: A’Aj = SA: SA" =21, vagyis AAy = 24’ Aj. Ezek szerint a képezend6 kiilonbség ismét 0.

Most megmutatjuk, hogy ha az e egyenes parhuzamos ep-val és tavolsdguk ¢, akkor e-nek a haromszogtél mért
kozéptavolsaga 3t. e az ep-bol a mindkettdjiikre merdleges egyenes mentén t-vel valé eltolassal is elgallithat6. Ekézben
e-nek az egyes csicsoktol mért tavolsiga vagy novekszik — ti. ha e az eg-nak a csiiccsal ellentétes partjan van —, vagy
csOkken, ha a csuccesal megegyezd partjan, és 0-ra csokken, ha e dtmegy a csucson. (Egyelére olyan legyen e, amely
ugyanugy valasztja szét A, B, C-t mint ey, azaz eltolassal nem lép at csicsot.) Pl. az dbran e; azon a partjan van
ep-nak, mint B és C, igy e; az A-t6l messzebb, B és C-hez kozelebb van, mint eg, ey viszont A-hoz kozelebb, B és
C-t6l tavolabb van mint eg; igy kozéptavolsaguk:

AA — (BBl + OCl) = 3ty, ill (BBQ + OCQ) — AAs = 3o,

mert egy tag nétt és két tag csokkent ¢;-gyel, ill. két tag noétt és egy tag csokkent to-vel (az eg-ra fentebb kapott 0
kozépértékhez képest).

A kozéptavolsag megallapitasaban az abszolut értéket a példdkban tgy kaptuk meg, hogy a kiilonbségben a meg-
novekedett tavolsagot (ill. tavolsagok Osszegét) vettiik kisebbitenddnek. Ezt tgy is mondhatjuk, hogy a harom cstcs
tavolsagat eldjelesen dsszeadtuk, és ebben azon csicsoknak e-t6l mért tavolsdgat vettiik negativnak, amelyek eg-nak
ugyanazon partjan vannak, mint e, az ellentett parton levéket pedig pozitivnak. Tovabbfejlesztve: azt, hogy a nega-
tivnak vett tavolsagok abszolut értéke t-vel csdkkent, és a pozitivnak vetteké t-vel ndvekedett, gy mondhatjuk, hogy
minden (elGjeles) tavolsagot t-vel noveltiink, igy novekedett a haromtaga Osszeg 3t-vel. Ezek a megéllapitasaink mar
olyan e-kre is érvényesek, amelyekbe az eg eltolasaval egy, vagy két csics atlépése utan jutunk el, és igy a kozép-
tavolsdgnak az eredeti el6irds szerinti képezésében a levonandok hozzdadandova valnak, megfelelGen annak, hogy ¢
hozzadadéasaval az eredetileg negativ tavolsag pozitivva lett.

Ha maéar most a silyponttol ¢ tavolsagra eltolt egyenes kozéptavolsaga 3t, akkor a d kdzéptavolsagu egyenesek azok
és csak azok, amelyek a stlyponttol d/3 tavolsagra vannak, azaz amelyek érintik a stulypont koriil d/3 sugérral irt kort.

Simon Ldszlé (Bp. XI., Jozsef A. g. IV. 0. t.)

II. megoldas: Legyenek az adott haromszog csucsai valamely derékszogl koordindtarendszerben P (z1, y1),
Py(z2, y2), Ps(xs, y3), és legyen az y = ma + b egyenesnek e haromszogtsl mért kozéptavolsaga d. Ekkor felhasz-
nalva a pontnak egyenestSl mért tavolsidgara a koordinatageometriabol ismert képletet:

y1—m$1—b+y2—mxz—b+yg—mxg—b
vm? +1 vm?2+1 vm?2+1
Itt nem volt sziikség d-nek d;, dz, d3-bol 6sszeadassal, Osszeadas és kivonassal valo képezésére, esetek széjjelvalasztasara,

ugyanis a képlet mar elGjellel adja a tavolsagot aszerint, hogy a pont az egyenesnek egyik vagy masik partjan van.
Atrendezéssel

d=dy +dy+ds =

y1+y2+y3_m$1+$2+$3_b
3 3 d
m2+1 3’

tovabba, felismerve a bal oldali szamlaloban haromszogiink S stalypontjanak ys, xs koordinatait:

ys—mxs—b‘d
m2+1 | 3



ez pedig azt jelenti, hogy az y = ma + b egyenes S-t6l d/3 tavolsdgban van, érinti az S koril d/3 sugérral irt kort.
Az atalakitasokat visszafelé olvasva belathato, hogy minden az S koriil d/3 sugarral irt kort érinté egyenesnek a
haromszogtdl valé kozéptavolsaga d.

Biborka Tamds (Mako, Jozsef A. g. 1. o. t.)



