I. megoldas: Tekintsiik adottnak a parabolat i irdnyvonaléval és F' fokuszaval, legyen tovabba F' vetiilete i-n F’;
ekkor a parabola O csticsa az F'F' szakasz felez6pontja, t tengelye pedig az F'F' egyenes.
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Vizsgéljuk a feladatban leirt egyenesek P metszéspontjanak mértani helyét abban a derékszogd koordindtarend-
szerben, amelynek origoja O, X-tengelye az OF egyenes, hosszusagegysége az OF szakasz, F koordinatai (1, 0), igy
a parabola paramétere p = 2 egység, és egyenlete 3> = 4.

Vélasszuk segédvaltozénak az OM egyenes m iranytangensét. Ekkor M koordinatai, mint a parabola és az y = mx
egyenes O-t6l kiilonboz6 metszéspontjaé: M (4/m?, 4/m). Minden (valos) m # 0 értékhez egy és csak egy M pont
tartozik; és megforditva minden az O-t6l kiilonb6z6 M ponthoz egy és csak egy m érték, az OM egyenes iranytényezGje.
m = 0 esetén y = max-nek a parabolaval csak egy kozos pontja van: O, ez azonban nem vélaszthaté M-nek, mert igy
az. OM egyenes nincs egyértelmiien meghatarozva.

Az OM egyenesre O-ban emelt merdleges egyenlete: y = —x/m, az M-en at a parabola tengelyével huzott parhu-
zamosé: y = 4/m, és ezekbdl P koordinatai (—4, 4/m), vagyis P abszcisszaja m-tdl fiiggetlen, allando, valamennyi P
pont rajta van az x = —4 egyenlettel jellemzett, az i-vel parhuzamos e egyenesen. A mértani hely e azon pontjainak
Osszessége, amelyeknek y = 4/m ordinataja valamely megengedett m-mel kiadodik.

Minthogy pedig az m = 0 érték kivételével minden m-re értelmezett y = 4/m fiiggvény értékkészletébe a 0
kivételével minden szam beletartozik, azért a keresett mértani hely a 0 ordinataju (—4, 0) pontot, F-nek e-n levd
vetiiletét kivéve e-nek valamennyi pontjat tartalmazza.

Visszatérve a feladat tiszta geometriai (koordinatamentes) fogalmazasara, a keresett mértani helyet ugy kapjuk,
hogy vessziik azt az i-vel parhuzamos egyenest, amelynek i-t6l, ill. F-t6l valo tavolsaga 3/2-szerese, ill. 5/2-szerese a
parabola paraméterének, és beléle kihagyjuk a parabola tengelyével valé T' metszéspontot.

Fanta Katalin (Szombathely, Kanizsai Dorottya lg. IV. o. t.)

II. megoldas: Hogy a keresett mértani helynek minden pontja ugyanakkora tavolsagban van az iranyvonaltol,
ill. az ezzel parhuzamos cstcsérint6tél, éspedig ennek a paraboléaval ellentétes oldalan, ezt a koordinatageometria és
a tiszta” geometria modszereinek egymas melletti alkalmazasaval a kovetkezSképpen is belathatjuk. Legyen (a fenti
jelolések kiegészitéséiil) az M-en at a tengellyel parhuzamos egyenesnek a parabola cstcsérintGjével (az Y tengellyel)
valo metszéspontja N. Az OM P derékszogii haromszogben ON? = PN-NM. Itt NM és ON az M pont koordinatai a
fent hasznalt rendszerben, azaz y> = PN -z. Ezt a parabola egyenletével egybevetve PN = 4, alland6, vagyis a mértani
hely minden pontja 4 egységnyi tavolsdgban van a csicsérint6tél — éspedig a cstucsérintének a parabolaval ellentétes
oldalan, mert az ON magassag az atfogd P és M végpontjait szétvalasztja, — vagyis a fent latott e || ¢ egyenesen.
Az e-nek T pontja nem tartozik hozza a mértani helyhez, mert T-n at a tengellyel huizott parhuzamos a parabolat
O-ban metszi, és igy OM iranya hatarozatlan, P megszerkesztését nem végezhetjiik el. Viszont e-nek minden a T-t61
kiilonb6z6 P* pontja hozzéatartozik a mértani helyhez; ugyanis a P*-on &t a ¢-vel parhuzamosan huzott egyenes egy
az O-t0l kiilonboz8 M-ben metszi a parabolat és ehhez az M-hez P* tartozik.

Surguta Ldszlo (Gyongyos, Vak Bottyan g. IIL o. t.)

Megjegyzés. Sok dolgozat a parabola egyenletét y?> = 2pz alakban hasznalta. Igy is ugyanahhoz az eredményhez
jutunk. Az I. megoldasban azt lattuk, hogy ha egy geometriai kérdés felvetése utan helyeziink koordinatarendszert
az alakzatra, akkor nemcsak a tengelyek helyzetét, hanem a hosszegységet is szabadon valaszthatjuk. Természetesen
célszert az alakzatban el6forduld szakaszok valamelyikét valasztani.



