I. megoldas: Feladatunk allitdsa gy is kimondhat6, hogy az O pontnak S-re vonatkozé T tiikdrképe rajta van
annak a hat siknak mindegyikén, amelyek egy—egy él felez6pontjan dthaladva a szembenfekvs élre merélegesen allnak.
Az allitast ebben az alakban fogjuk bizonyitani, igy ugyanis nincs sziikség arra, hogy kiilon vizsgaljuk azt az esetet,
amikor O és S egybeesnek, és igy az OS egyenes nincs egyértelmtien meghatarozva.

Jeloljiik az ABC'D tetraéder tetszés szerint valasztott BC, AD szembenfekvs éleinek felezGpontjait Fi, ill. Fa-vel és
az ezeken at AD-re mer6legesen allitott sikokat oy, ill. o9-vel. Minthogy szerkesztésiiknél fogva oy és o9 parhuzamosak,
tovabbé S felezi a végpontjaival o, ill. oo-re tdmaszkodd Fy F; szakaszt, azért o tiikdrképe og-nek S-re vonatkozoéan.
Amde O rajta van oy-n, ennélfogva S-re vonatkozé T' tiikorképe rajta van oi-en, amit bizonyitani akartunk. Mindez
akkor is érvényes, ha o1 és o9 egybeesnek. Meggondolasunk barmely szemkoztes élparra alkalmazhato, mert a BC,
AD élparnak semmi olyan tulajdonsagat nem hasznaltuk ki, ami ne volna meg barmely szemkoztes élparnak (nincs is
ilyen a feltevésben, hiszen tetsz6leges tetraéderrdl szol az allitas). Ezzel bizonyitasunkat befejeztiik.

Grallert Ferenc (Miskolc, Foldes F. g. IIL. o. t.)

II. megoldas: Az O és T, valamint a fenti Fy, F pontok paralelogrammét hataroznak meg, mert az OF;TFy
négyszog OT és F1 Fy atloinak kozos a felezSpontja: S, tehat TFy || OF:. Amde O definicidja folytan OF, merdleges
AD-re, igy TFy is mer6leges AD-re, tehat T benne van az Fi-en &t AD-re merGlegesen allitott sikban.

Ndray Miklés (Bp. VIIL., Széchenyi 1. g. III. o. t.)

II1. megoldas: Az O és T tiikrosségére gondolva tekintsiik az egész ABC D tetraédernek az S sulypontra vonatkozo
A'B'C'D’ tiikérképét. Minthogy S kozos felezSpontja a harom szemkozti élpar felezépontjait 6sszekitd szakasznak,
azért A'B'C' D’ élfelezs pontjai egybeesnek ABC D-éivel pl. (az el6z6 megoldasok jeldléseivel) A’ D’-nek Fy felez6pontja
egybeesik BC-nek F) felez6pontjaval. Es mivel még A’ D’ parhuzamos AD-vel, azért az F| en at AD-re merélegesen 4llo
stk egybeesik az Fy-n 4t A’'D’-re merclegesen allo sikkal, azaz A'D’ felez6meréleges sikjaval, tehat atmegy A’'B'C'D’
koriilirt gdmbjének O’ kdzéppontjan, ami pedig a tiikrozés folytan éppen O-nak S-re vonatkozo tiikorképe. Evvel az
allitast bebizonyitottuk.

Montvay Istvin (Bp. XIX. Landler J. g. IV. o. t.)

Megjegyzés. Jeloljiik a D csucsbol kifuté DA, DB, DC élek felezépontjait Fa, Fs, Fy-gyel. Az F»F3F, hiromszog
a D kozéppontra nézve hasonl6 helyzeti az ABC héaromszoggel, ennélfogva az F», F3, Fy-en at a BC, CA, ill. AB
élre merdlegesen all6 sikok egyben F3Fy, FyFs, ill. FhFs-ra is mer6legesek, igy az FyF3Fy sikot az F>F3F, harom-
sz0g magassagvonalaiban metszik, egymast pedig abban a tp egyenesben, amely atmegy az F,F3Fy haromszog M,
magassagpontjan és merdleges az ABC sikra.

(Az abra a tetraédernek az ABC sikon val6 mergleges vetiiletét mutatja, erre utalnak a sikon kiviili pontok
jelei mellett &ll6 vesszok.) Eszerint T' a tp-n van. Az FrF3F, haromszoget a tetraéder egyik (a D cstcshoz tartozo)
kozépmetszetének nevezve és a kozépmetszetet mindegyik csiicshoz elkészitve a bebizonyitott allitds egy része igy is
kimondhato: a tetraéder kdzépmetszeteinek magassadgpontjain at az illeté kozépmetszetek sikjara allitott merélegesek
egy ponton mennek 4t.

Ha ABCD ortocentrikus, akkor F5 F3 Fy D is ortocentrikus, ezért D-b6l kiindulé kdzos magassagvonaluk dtmegy az
FyFsFy, ill. ABC lap My, ill. My magassagpontjan, azaz t p dtmegy az My ponton. Eszerint T-nek az ABC'D tetraéder
mindnégy lapjan valé vetiilete az illeté lap magassagpontja, tehat 7" maga azonos a tetraéder magassidgpontjaval.



