Kevés probélgatassal rajohetiink, hogy az 1 és 7 szam megfelel a feltételnek. Valéban
1=12=2.12-1; 7=2-22-1, 7>=2.52-1.

Megjegyzés. Azt nem tudjuk, hogy van-e ezeken kiviil is megoldés. A feladat olyan z, y, z egész szdmok keresését
kivanja, amelyekre teljesiilnek az
r=2% -1, 22=22-1

egyenletek. Az els6bdl x-et a masodikba helyettesitve a keletkezd egyenlet
W)+ (- 1)* =22

alakra hozhato, vagyis a feltételeket kielegits y és z értékekkel y2, y? — 1, z pythagoraszi szamharmast alkotnak. Ezek
ismert tulajdonsigait felhasznalva a tovabbi megoldasok keresése olyan r és s egészek keresésére vezethets vissza,

amelyekre teljesiil a 4r%s* — 1 = 4r* — s? vagy mas alakban (2r? — s%)? — 2(s?)> = —1 egyenlet. (Ezekkel y és z
y = 2rs, z = 41" + s* alakban fejezhet6 ki.) Az egyenlet egy megoldasa r = s = 1. (Ez vezet a fonti 2 = 7 értékhez.)
Nem tudjuk, van-e az egyenletnek més megoldasa is. Azt tudjuk, hogy az u? — 2v? = —1 egyenletnek végtelen sok

egész (u, v) megoldasa van, van olyan is, amelyikben v négyzetszam (pl. 239, 169, de ezek Osszege nem négyzetszam
kétszerese).

A versenyzdk nagy része kiilonb6z6 téves bizonyitasokat adott arra, hogy a fonti két megoldason kiviil més nincs.
Mindazokat a megoldasokat helyesnek fogadtuk el (3 pont), amelyek a fenti két szamértéket tartalmazzak; szamuk 35;
tovabbi 37 dolgozat hidnyos (1 pont).



