I. megoldas: Tegyiik fel, hogy az © = a szdm az adott egyenletnek kétszeres gyoke. Ekkor az egyenlet baloldala
Bézout tétele szerint maradék nélkiil oszthaté (z — a)?-nel. Mar most az (z° — 5z + ¢) : (2 — 2ax + a?) osztasban
a hanyados z-t6l fiiggetlen tagjaval végzett miiveletszakasz utan a hanyados: z® + 2az? + +3az 4 4a® és a maradék
5(a* — 1)z — (4a® — ¢). E polinomnak azonosan el kell tiinnie, ennélfogva a és ¢ kozott olyan Osszefiiggéseknek kell
allnia, amelyek mellett mindkét egyiitthatoja 0:

5(a*—-1)=0 é  4a® —c=0.
Az elsébol at = 1, eszerint kétszeres gyokkent (valos értékekre szoritkozva) csak az
ap =1, ay=-1
szamok johetnek szoba és ezekkel a méasodik egyenletbdl a keresett c értékek
= 4a? =4a; =4, co=—4.

Nagy Elemér (Bp. L., Toldy F. g. IV. o. t.)

I1. megoldas: Ha = = a kétszeres gyoke az adott egyenletnek, akkor az egyenlet bal oldala felirhat6 az (z — a)?
mésodfoki és valamely harmadfoku polinom szorzataként (ebben z* egyiitthatoja 1):

2° —5x+c= (22 — 2ax + a®) (2 + ba? + dx +e) : 2° + (b — 2a)z* +
+ (d — 2ab + a®)z® + (e — 2ad + a®b)2® + (—2ae + a®d)z + d’e.

A két oldal azonos egyenlGsége alapjan a megfelel egyiitthatok megegyezésébdl a, b, ¢, d, e-re a kovetkezs 6t egyenletet
kapjuk:

b— 2a =0, (1)
d— 2ab +a* =0, (2)
e— 2ad +a*b =0, (3)
— 2ae +a*d = -5, (4)
a’e =c. (5)

Itt (1)-b6l b = 2a, ezt (2)-be beirva d = 3a?, ezzel (3)-bol e = 4a®, d és e-vel (4)-b6l a* = 1, végiil e-vel (5)-bél ¢ = 4a®,
vagyis a és c-re ezdton is az I. megoldasbeli eredményekhez jutottunk, a megoldés az ott latott mdédon fejezhets be.
Elbert Arpdd (Kaposvar, kozg. t. IV. o. t.)

ITI. megoldas: Bebizonyitjuk, hogy a
g(x)=2" —na" 'z +a"(n—-1)=0

egyenletnek x = a kétszeres gyoke; masképpen: g(x) oszthato (z — a)?-nel. Alakitsuk at g(z)-et:

n—l(

g(z) = 2" —a" —na" 'z +na" = (2" —a") —na""H(zr —a) =

=(x—a)(z" ' Har" 2+ %" 4. a2+ a" = na"h).

A maésodik zarojelbeli polinom értéke z = a esetén 0, tehat az Bézout tétele szerint oszthaté (x — a)-val, ennélfogva
g(x) valéban oszthaté (z — a)?-nel.

Adott egyenletiink bal oldalanak elsé két tagja g(z) elsé két tagjanak specialis esete n = 5 és —5a* = —5, azaz
a* = 1-gyel, vagyis (valos értékekre szoritkozva) a = l-gyel és a = —1-gyel. A tétel kovetkezménye akkor érvényes

egyenletiinkre, ha a megfelelés a harmadik tagok kozott is fennall, vagyis ha ¢ = 4a°, azaz ¢ = 4 ill. ¢ = —4.

Lérinczy Ldszlé (Szoluok, Verseghy F. g. IV. o. t.)
Tatai Péter (Bp. XIV. I Istvan g. IIL o. t.)

Megjegyzés: Altalaban bizonyithato, hogy az 2° +ax + ¢ = 0 egyenletnek akkor és csak akkor van tobbszoros gyoke,
4 5
ha (Z) + (g) = 0[] Esetiinkben a = —5, tehat ¢ = 4.

Kristdf Liszlé (Mosonmagyarovar, Kossuth L. g. IV. o. t.)
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