I. megoldas: Kérdésiink igy is fogalmazhat6: a szébanforgdé haromszogek melyikében maximalis a két befogd
Osszege? Ezen Osszeg elGallitasa végett mérjik ra egy az dllanddé AB atfogon allo tetszés szerinti ABC derékszogi
haromszég AC befogdjanak C-n tul valé meghosszabbitidsara a CB-vel egyenls CB’ szakaszt és vizsgaljuk AB' =
AC + CB valtozasat (1. abra).

1. dbra

Az egyenls szara derékszogi C BB’ haromszog révén AB'B< = 45°, eszerint B’ rajta van AB-nek 45° nyilasi
latoszogkoriven. E koriv O kozéppontjabol AB latoszoge 2 - 45° = 90°, eszerint O az AB atmérdji Thales-félkornek
az AB felezd merdlegesével valé metszéspontja. AB’ a latoszogkoriv egy részének hirja, ennélfogva akkor maximaélis,
ha B’ az A-nak a korivbeli atellenes pontjaba, B*-ba esik, vagyis AB* atmegy O-n. Ekkor a megfelels C* a B-bdl
AB™-ra bocsatott merdleges talppontjaba, O-ba esik, és igy a keresett maximalis keriiletd haromszog az ABO egyenld
szara derékszogi haromszog.

Beke Géza (Hatvan, Bajza J. g. IIL. o. t.)

Megjegyzés: Hasonléan lathaté be, hogy az adott alappal és ezzel szemben tetszés szerinti adott szoggel bird
haromszogek koziil is az egyenls szartinak van maximalis keriilete.

II. megoldas: Ismert Osszefiiggés szerint derékszogi haromszogben a szokasos jeldlésekkel: a + b = ¢ + 2p, ahol p
a beirt kor sugara. Igy a + b+ ¢ = 2¢ + 20 ugyanakkor maximalis, mint ez a sugar.

Maésreszt tudjuk (I. gimn. tankoényv), hogy a beirt kor O koézéppontja azon a koriven van, amelynek pontjaibol az
AB szakasz 1atoszoge 135° (2. abra).

2. dbra

Nyilvan akkor legnagyobb o, ha O ezen koriv felez6pontjiban, AB felezGmerslegesén van; ekkor pedig szimmetria
folytan a haromszog egyenls szard.

Guadl Sdndor (Veszprém, Lovassy L. g. III. o. t.)
III. megoldas: a + b + ¢ akkor maximalis, amikor a + b; ez akkor, amikor (a + b)%; ez — az
(a+b)°=a®+b%+2ab=c®+2ab=c*+4t = + 2cme
atalakitas alapjan — akkor, amikor ab, ill. ¢, cm, ill. m, maximalis. Mar most m,. legnagyobb értéke a Thales félkdrben
g és evvel a haromszog egyenld szari, a keriilete ¢ (1 + \/5)
Mathé Csaba (Gy6r, Révay M. g. II. o. t.)

IV. megoldas: A III. megoldéashoz kapcsolodva ab-re a kovetkezs egyenlGtlenség ll:
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ab fel is veszi a legnagyobb értéket, és ab = ¢ b6l a=b.

Nagy Baldzs (Eger, Dobo 1. g. IV. o. t.)

V. megoldas: Az y = a+b+c = ¢(1+sin a+cos ) fliggvénynek ugyanott van maximuma, ahol a z = sin a+cos a-
nak, ill. — mivel itt 0° < o < 90° folytan mindkét tag pozitiv — ahol v = (sina + cos a)2 = 1 + sin 2a-nak. Ez
2 = 90°-néal kovetkezik be, akkor pedig oo = 45° = 3.

Ducza Lajos (Székesfehérvar, Jozsef A. g. IV. o. t.)
VI. megoldas: Az el6bbi z fiiggvény maximumat igy is megkaphatjuk:

90° — —(90° —
sina+cosa:sina+sin(900—a):2sina+ 5 2 cos 2 ( 5 @) = V2 cos(a — 45°)

maximalis, ha cos(aw —45°) = 1, a — 45° = 0°, a = 45° = 3.

Tusnddy Ldszlé (Satoraljatjhely, Kossuth L. g. IV. o. t.)



