I. megoldas: Alkalmazzuk az 1, 2, ..., n természetes szamokra a szamtani és a mértani kozép kozott fennalld
egyenlétlenséget:
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Eszrevessziik, hogy a gyokjel alatt n! 4ll; a szamlalot a szamtani sor 6sszegképlete alapjan atalakitjuk:
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Mindkét oldal pozitiv, ezért n-edik hatvanyra emelve a két oldal nagysagviszonya valtozatlan marad:

n! < (n+1)"
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(2) 2" ! < (n+1)",

és ez a bizonyitando Aallitastol csak abban kiilonbozik, hogy a kétoldali szdmok egyenlGségét is megengedi. Valéban
(1)-ben és igy (2)-ben is allhat egyenl@ség is, éspedig n = 1 mellett.
Fritz Jozsef (Mosonmagyarovar, Kossuth L. g. L. o. t.)

II. megoldas: A bizonyitéast a teljes indukcié modszerével is végezhetjiik. n = 1-re a két oldal kozott egyenlGség
all; n = 2-re teljesiil az allitas, ugyanis
22.21=8<(24+1)°=9.

Tegyiik fel, hogy n helyén valamely k — 1 2 2-vel igaz az allitas, vagyis
(3) 2k =1k — 1)l < EFL.

Bebizonyitjuk, hogy n helyén az 1-gyel nagyobb k-ra is igaz. Espedig tgy, hogy egyrészt a (3)-bol 2k > 0-val valo
szorzas utjan eléallo

(4) 2k > ok
jobb oldala, masrészt az igazolando6 egyenlGtlenség (n helyén k-val) jobb oldala kézott all:
(5) 2%F < (k+ 1)~

Ugyanis a binomidalis képlet szerint
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1
mert itt K az E—nak k-adfoku, csupa pozitiv tagokbol, szam szerint (k+1)—2 = k—1 = 2 tagbol all6 polinomja, vagyis

pozitiv szadm, — és (6)-bol, csak a szélsG tagokat tekintve atszorzassal (5) adodik. Most mar (4) és (5) egybekapcsolasaval
2Pk < 2KF < (k+1)F,

amit bizonyitani akartunk.

Sdrkozy Andrds (Gyongyos, Vak Bottyan g. IV. o. t.)



