I. megoldas: Megmutatjuk, hogy létezik olyan n tagu, d = 2 kiilonbségi szamtani sorozat, melynek kezdg tagja
a1 = 2k + 1 alaku paratlan szam és amelynek 6sszege nP. E sorozat utolsé tagja

an =2k+14+2(n—-1)=2(k+n) -1,
ennélfogva azt kell belatnunk, hogy van olyan egész k, amelyre:
nP = g(2k+1+2(k+n)— 1) = n(2k + n).

Valéban, innen
n(nP=2 —1)
2 3
és itt a szamlalo paros, mert vagy n oszthato 2-vel, vagy a zardjelbeli kiilonbség (ugyanis az utobbi — paratlan n esetén
— két paratlan szam kiilonbsége), tehat k-ra mindenképpen egész szamot kapunk.
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k:

I1. megoldas: Irjuk nP-t n egyenld tag Osszegekeént:
(1) n? =n-nP~t=nP7t Pl Pl

Megmutatjuk, hogy itt a szimmetrikus helyzeti tagokbdl (els6 és utolsd, masodik és utolso el6tti stb.) parokat alkotva
és a parok egyik tagjat alkalmas szdmmal csokkentve, a masikat ugyanannyival novelve (ami altal 6sszegiik értéke
nyilvan nem valtozik) lehet az Gsszeget ugy alakitani, hogy tagjai egymaésutani paratlan szamok legyenek.

Mivel n-nek paros vagy paratlan volta szerint az emlitett tagparok megalkotasanak utolsé 1épése mashogyan alakul,
azért e két lehetGséget kiilon vizsgaljuk.

a) Ha n paros, akkor minden tagnak van parja, és Osszegiink tagjai is parosak, mert p — 1 = 1. Csokkentsiik, ill.

sorszamu tagot 1-gyel, igy nP~! — 1

noveljiik az (1) 6sszeg kozépss parjanak tagjait, vagyis az g és az g +1= L

n n
és nP~1 + 1 egymasutan kovetkezs paratlan szamok. Hasonloan az 5~ 1és az

+ 1 sorszami tagot a kovetkezs

2
pératlan szdmmal: 3-mal, azaz 2 -1+ 1-gyel csokkentsiik ill. noveljiik; az g — 2-ediket és az ~ + + 2-ediket, a paratlan

2
szamok sorozatdban kovetkezs§ 5-tel, azaz 2 - 2 4+ 1-gyel s i. t., végiil az g — (g — 1) =1¢s az n—2|— + (g — 1) =n

sorszamu tagot (a két széls6 tagot) 2 (g - 1) + 1 =n—1-gyel. Az igy atalakitott, névekedd tagokbol allo
nP = (n”_l —n+1)+ (np_l —n+3)+...+ (np_l -3)+ (n”_l -1)+
+ P+ )+ (P 3+ 4+ (P =3) + (nPT - 1)
Osszeg minden tagja paratlan, barmely két egymasutani tagjanak kiilonbsége 2, és tagjainak szama:

1+(np+n—1);(np—n+1):n

+1=

-1
b) Ha n pératlan, akkor (1) k6zéps6 tagjanak nem jut par, a parok szama nT, a kdzépso tag sorszama n

1 -1 3
nt a vele szomszédosaké pedig n 5 i, 2 *

haladva egymas utan 2-vel, 4-gyel, ..., 2% = n — l-gyel csokkentjiik, ill. noveljiik a parok tagjait és igy

. Most minden tagja péaratlan az Osszegnek, ezért kozéprél kifelé

n’=mP " —n+1)+ (P —n+3)+..+ (P —4)+ (nPT —2) +
AP (P 2) + (P )+ o+ (WP =3) + (P - 1)
Az a) eset mintajara konnyd belatni, hogy ez a felbontas is megfelel mindegyik kovetelménynek.
Komldssy Gyorgy (Szolnok, Verseghy F. g. IL. o. t.)



