I. megoldas: Lattuk a tetraéderrdl szold cikkben hogy a harom szemkdzti élpar paronkénti dsszegeinek megegye-
zése sziikséges feltétele (bebizonyithatd kovetkezménye) az élérinté gomb létezésének. Most a feltétel elegendd voltat
kell bizonyitanunk. Hogy bizonyitasunkhoz kiindulépontot kapjunk, megemlitjiik az élérinté gomb létezésének még egy
kovetkezményét. Nyilvanvald, hogy ha van a tetraédernek élérinté gombje, akkor ezt mindegyik lapsik kérben metszi,
és a metszési kor azonos a megfelel§ lapharomszog beirt korével; tovabba, hogy barmelyik két ilyen kor egymast is
érinti. (Kiilonbo6z6 sikokban fekvs korokre is akkor mondjuk, hogy érintik egymaést, ha van koz6s pontjuk és abban
kozos az érinté egyenesiik.)

Megmutatjuk, hogy a tetraédernek a feltevés szerinti

(1) at+a =b+b =c+c

tulajdonsagabol (1. a jeloléseket az abran) ugyancsak kovetkezik, hogy barmelyik két lapharomszogéhez tartozo beirt
korok érintik egymast.

Tekintsiik pl. az ABC és ACD haromszogek k1, ill. ko beirt korét és jeloljiik az AC élen levg érintési pontjukat
M, ill. N-nel, az ABC, ill. AC'D héaromszog félkeriiletét sq, ill. so-vel. Ekkor ismert Gsszefiiggés szerint
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és innen, mivel (1) folytan a két zarojelbeli kiilonbség egyenls, AM = AN adodik, azaz M és N egybeesnek, ki és ko
valéban érintik egymast, és ez all barmelyik két beirt korre is.

A négy tetraéderlaphoz tartozo négy beirt kor egy gombon van. Ugyanis pl. a ki beirt koron atmend (e kort
tartalmazo) gémbok koézéppontjanak meértani helye a ki kozéppontjaban az ABC' lapsikra mercleges e egyenes (a
kor ,tengelye”). Barmelyik két ilyen tengely metszi egymaést, mert egy sikban vannak — pl. e; és az ACD lapsikra
merGleges es az M = N érintési ponton atmens, az AC élre merdleges sikban, — és nem parhuzamosak (ugyanis
szOglik méri az ABC és AC'D lapsikok szogét, ami sem nem 0°, sem nem 180°). Ennélfogva az e1, es, e3, e4 tengelyek
a 471. gyakorlatban bebizonyitott tétel szerint egy O pontban metszik egymést (ugyanis nem lehetnek egy sikban,
mert kiilénben a rajuk meréleges négy lapsik merdlegesen allana a tengelyek kozos sikjara, akkor pedig ugyanez allana
a lapsikok paronkénti metszésvonalaira, az élek egyeneseseire is, vagyis mind a hat él parhuzamos volna). Ez az O
pont a négy beirt kor paronkénti, Osszesen hat érintkezési pontjatol ugyanakkora tavolsdgban van. Barmelyik lap beirt
korének hdrom érintési pontjara nyilvan igaz ez — pl. az ABC lapon K, L, M-re OK = OL = OM —, ezek viszont a
tovabbi harom lapbdl még egy-egyben jatsszak ugyanezt a szerepet, és igy az egyenldség atjut O-nak a tovabbi harom
él-érintési ponttol valo tavolsagara. Végil az OK, OL, ill. OM szakasz meréleges az AB, BC, ill. AD élre, mert pl.
OM a fentiek szerint benne van ey és es k6z0s sikjdban, és ez all a tovabbi esetekben is, — ennélfogva az O korill OK
sugarral irt gdmb valoban érinti a tetraéder valamennyi élét. Ezzel bizonyitasunkat befejeztiik.

Megyesi Ldszlo (Mako, Jozsef A. g. IV. o. t.)

II. megoldas: Vegyiink at az I. megoldasbol annyit, hogy pl. az A csticsban talalkozo harom haromszoglap beirt
korei paronként érintik egymast éspedig kiilonb6z6 pontban. Masrészt ez a hadrom kor nincs egy sikban. Ezekb6l mar
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kévetkezikE hogy egy gombon vannak. Ez a gomb a harom haromszog oldalaiként a tetraédernek mind a hat élét
érinti.

Bollobds Béla (Bp. V., Apaczai Csere J. gyak. g. L. 0. t.)
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