I. megoldas: Négyszogiink hurnégyszog, mert két szemben fekvd szogének osszege S+ § = 180°, és a keresett
AC atlo atmérgje a koriilirt kornek, mert 8 és § ennek latoszoge a B, D pontbol. A tovabbi jeloléseket mindharom
megoldéas céljara lasd az dbran.

Az AC &tlét mint az adatokkal meghatarozott ABD haromszog koriilirt korének dtmérsjét szamitjuk az A’ BD
derékszogli haromszogbol:

24+ d? — 2ad
) AC = 99 — fo_ Va2 + adcosar

sin o sin «

(Meg lehet mutatni, hogy a felhasznalt Gsszefliggés oo = 90° esetén is érvényes.)
Elbert Arpdd (Kaposvar, kozg. t. IV. o. t.)

II. megoldas: Hatarozzuk meg elGszor AC-nek AB-vel bezart ¢ szogét. Az ABC és ACD derékszogl haromszo-
gekbdl

(2) ac— 4 4

cose  cos(a—¢)

Innen a masodik nevezét kifejtve rendezéssel olyan egyenletet kapunk, amelynek minden tagjdban vagy sine vagy cose
szerepel. Célszert ilyenkor elsének tg e-t kifejezni:

(3) tg e =

Ebbdl a (2)-beli els6 kifejezés céljara:

1 \/(d —acosa)? +a%sin® a
:\/tgza—i—l: - .
cose asin

(A négyzetgyok pozitivnak veends, mert € biztosan pozitiv hegyesszog.) Est atalakitva, majd (2)-be beirva ismét (1)-re
jutunk.

Gyory Kalmdn (Ozd, Jozsef Attila g. IV. o. t.)

III. megoldas: Négyszogiinkre érvényes Ptolemaios tétele:
ac+bd = ef.

Itt a c és b oldalakat Pythagoras tétele alapjan e, a, d-vel kifejezve e-re ezt az egyenletet kapjuk:

CL\/62 —d? +d\/€2 —a? =ef.
Az innen négyzetreemeléssel, rendezéssel és jjabb négyzetreemeléssel adodé egyenlet egyetlen pozitiv gyoke:

2adf
e= ,
\/4a2d2 —(f2—a2— d2)2

és ez f-nek mar hasznalt kifejezése alapjan ismét (1)-re vezet.
Tamds Gyula (Ozd, Jozsef Attila g. II1. o. t.)



Megjegyzések: Minthogy nyilvan konvex négyszogrél van szo, azért az ABD és CBD haromszogek csak A- vagy
C-nél lehetnek tompaszogiek. Eszerint a megoldhatosag két feltétele:

acosa<d és dcosa<a.

Az elsé feltétel teljestilésével a I1. megoldas (3) részeredmeénye is pozitiv lesz, és ugyanez all a masodiknak a teljestilésével
a (3)-bdl a és d szerepének felcserélésével adodo

, a—dcosa
(3 tg (o —¢) = ———
kifejezésre.

a # 90° esetén négyszogiink barmelyik szemkozti oldalpar meghosszabbitéasa azaz egy (kisebb) derékszogi harom-
sz0g hozzéacsatolasa révén derékszogli haromszogge egészithets ki. Ennek F 4" csticsanal leve szog 90° — a, ill. o —90°
aszerint, hogy a hegyes, ill. tompa sz6g. Mar most egymasutéin kifejezve az AE atfogot, kivondssal, ill. 6sszeadassal
a BE vagy DE befogot, végiil a CE atfogot, AC az ACE haromszoghdl szamithato. — Az o = 90° esetben pedig
téglalap-szamitéssé egyszertisodik a feladat.

Elbert Arpdd koordinatageometriai megoldast is kiildott be.



