I. megoldas: A két szog Osszegének és kiilonbségének sinusara ismeretes Osszefiiggésbol konnyen igazolhatd a
kovetkezd azonossag:

2cosasin f = sin(a + §) — sin(a — ).

Hogy a bizonyitandé egyenlGségre ezt alkalmazhassuk, szorozzuk meg a baloldal minden egyes tagjat 2 sin 7T—tel, s
osszuk is el vele:
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Ezzel a bizonyitando Gsszefiiggést igazoltuk.

Meské Attila (Bp. VIIL., Madach gimn. IV. o. t.)
ITI. megoldas: Tudjuk, hogy cosa = — cos(m — ). Ezt az egyenlGség baloldalara alkalmazva:
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Ismeretes a kovetkezs Gsszefiiggés:
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(L. pl. Kozépiskolai Mat. Lapok XV. (1957.) 3—4. sz., 69. oldal.) Behelyettesitve ide az = =

77T, n = 3 értékeket, a
bizonyitando6 Osszefiiggés baloldala tovabb igy alakul:
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Mivel sin - = sinm = 0, igy a vizsgalt Osszeg értéke valoban —.

Sdrkozy Andrds (Gyongyos, Vak Bottyan g. IV. o. t.)
Megjegyzés: Ugyanezzel a gondolatmenettel belathato, hogy tetszéleges paratlan n esetén
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Elbert Arpdd (Kaposvar, Kozg. techn. IV. o. t.)
II1. megoldas: Vegyiink fel egy egységnyi oldalu szabalyos hétszoget s a hétszog koré irhatd kor kézéppontjabol

a csticsokhoz huzott sugarakkal bontsuk haromszogekre. Huzzuk meg az A; csiicsban a kor érintGjét, és rajzoljuk meg
az egyes haromszogeknek a kor kézéppontjabol indulé magassagait (1. abra).



1. dbra

m

A magassagok az egyes haromszogek szogeit két-két - nagysagu szogre bontjik. A korérinté az A; pontban s az
egységnyi hosszusagi A; As oldal % nagysagu szoget zar be (hiszen szarai merdlegesek az egyik O-nal talalhato T
nagysagu szogre), az As pont vetitésével létrejovs derékszogi haromszégben az A; cstcshoz tartozo befogd hossza

us 3m T
€08 - Ugyanigy okoskodhatunk az As-nél levé — saz As cstcsndl 1évs - szogeknél is. A kapott cosinus értékeket
az érintdre vetitve (a cos - értéket negativ volta miatt mindjart visszafelé mérve) az érint6n megkapjuk a cos - +
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cos TW + cos o Osszeget. Az eredményiil kapott Ay A szakasz hossza (az Ay As hétszogoldallal Gsszemérve) 3 lesz,
amivel épp a kivant eredményt kaptuk.

Katona Gyula (Bp. VIIL., Kand6 hiradasip. t. IIL o. t.)

IV. megoldas: Rajzoljunk egységnyi oldalt szabalyos hétszoget. Az A; cstiicsbol vont atlok hossza legyen a és b.
Az 4tlok az A; cstucsnél rendre - nagysagu szogeket létesitenek (2. abra).

Az As-b6l bocsassunk merélegest az elsé harom atlora, ezek talppontjai legyenek By, B, Bs. Igy a létrejove
egységnyi atfogoju derékszogi haromszogekbdl
2 5 3
cosg = A1 By, COS77T = —cos77T = A1B>, COS77T = A1 B;s.

Az A1 B; oldal hossza g.
Az A1 A3 A3 Ay egyenl( szara trapézbol
A1By = ——.



Az A1 As Ay A5 egyenl szaru trapézbol pedig
b—a

AlB3 = 5

Igy
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Gyory Kdlmdn (Ozd, Jozsef Attila g. IV. o. t.)



