I. megoldas: A hiperbolat tekinthetjiik ugy is, mint azon korok koézéppontjainak mértani helyét, amelyek atmennek
az egyik (pl. az Fy) gyujtoponton s érintik a masik gyajtopont (Fy) koriil rajzolt 2a sugard k kort (az Gn. vezérkort vagy
iranykort). E korok koziil keressiik azokat, melyeknek kozéppontja az adott e egyenesen van. Mivel az e egyenes egy
ilyen kornek atmérGje, a keresett kor nemcsak az Iy fokuszon, hanem a fokusz e-re valo tiikorképén, Fy-n is atmegy. Az
e egyenes és a hiperbola metszéspontjainak megkeresése tehat olyan kérok kozéppontjainak a megszerkesztését jelenti,
amelyek atmennek két ponton, Fh-n és Fs-n, azonkiviil érintik az Fy kdzépponta k iranykort. Ezt a kovetkezSképpen
végezhetjiik el.

A megszerkesztends kor és a k iranykor hatvanyvonala a k6z0s érintG, ennek pontjaibdl ugyanolyan nagysagu
érintGszakasz htizhaté mindkét korhoz. Mivel az Fo-n és Fy-n atmend korsor Fy Fyy hatvanyvonalanak (FyFy a kiviili)
pontjaibol a korsor minden eleméhez ugyanakkora nagysiga érint6 hizhato, igy a kozds érint6 s az FyFy egyenes
H metszéspontja olyan pont lesz, amelyb6l az iranykorhoz és az Fy és Fj pontokon &tmend korokhoz is azonos
nagysagu érinté huzhato. Igy e korok barmelyikének és k-nak a hatvanyvonala is atmegy H-n. Ennek alapjan a H
pont megszerkesztése gy torténhet, hogy megrajzoljuk a korsor egy tetszéleges k'-korét, pl. olyant, amely metszi az
iranykort (1. dbra).

1. dbra

A kapott metszéspontokat 0sszekots hatvanyvonal és az F> Fjy hatvanyvonal metszéspontja lesz H. Innen az irany-
korhoz hazhato érinték I és I érintési pontjai a keresett hiperbolapontok (az Op és Oy korkézéppontok) tn. irdny-
pontjai, s mint ismeretes, az e egyenesen levé O; és Oy pontokat az I Fy és Is Fy egyenesek metszik ki.

Ezzel a hiperbola és egyenes O; és O2 metszéspontjait megszerkesztettiik.

Ha az e egyenes atmegy az Fy fokuszon, akkor az F» F) egyenes s a k' és k kor hatvanyvonalai nem metszik egymast.
Ilyenkor az Fs-ben megrajzolt iranykorrel kell megoldanunk a feladatot. — Ha pedig mindkét fokuszon atmegy az e
egyenes, akkor a hiperbola csticspontjait kell megszerkeszteniink: ezek az F) F5 szakasz felez6pontjatél a tavolsdgnyira
vannak az e egyenesen.

A feladatnak 2, 1 vagy 0 megoldasa lehetséges. Ha a gyujtopontnak az egyenesre vonatkozo tiikdrképe az iranykoron
kiviil fekszik, két metszéspont van, ha rajta, akkor csak egy s az egyenes érint6. Ha pedig a tiikorkép az iranykdrnek
bels6 pontja, akkor nincs metszéspont, mert hiszen nem létezik olyan kor, amely érinti az iranykort s egyszerre atmegy
egy kiils6 és egy bels6 pontjan.

Makay Attila (Bp. IX., Fay g. IV. o. t.)

II. megoldas: A hiperbola olyan pontok mértani helyének is tekinthets, amelyeknek egy ponttol (az egyik fo-
kusztol) és egy egyenestdl (a fokuszhoz tartozo vezéregyenestdl) mért tavolsagai aranya allandé — érték (a a fél valos
a

tengely hossza, ¢ a fokuszok tavolsaga a kozépponttol).



2. dbra

A 2. abran megrajzoltuk a hiperbola F, fokuszhoz tartozo6 vezéregyenesét. (Ennek megszerkesztése torténhet annak

a
felhasznalaséaval, hogy a vezéregyenesnek a kdzépponttoél valé tavolsagat = —: tehat megszerkeszthetépl.at:a=a: ¢
c

aranypar megoldasaként). Legyen az e és d egyenesek metszéspontja L, egymaéssal bezéart szogiik «, a hiperbolanak
e-vel valoé metszéspontja M, ennek merdleges vetiilete a vezéregyenesen M'.
A kapott derékszogi haromszoghol
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Az M pont L-t6l és Fo-t6l mért tavolsdgainak aranya tehat allandé. Ez azt jelenti, hogy az M rajta van az F» és
L pontokhoz tartozo, Csina aranyu a Apollonius-koéron. A kor megrajzolasaval M-et meg tudjuk szerkeszteni.
2,1 vagy 0 a mego?dasok szama, aszerint, hogy az Apollonius-kor metszi, érinti vagy nem metszi az e egyenest.
Szdsz Domokos (Bp. V., E6tvos g. III. o. t.)

Megjegyzések: 1. A feladat megoldasa torténhet még korre vald inverzioval, vagy abrazold geometriai uton, kip és
egyenes metszéspontjainak meghatarozasaval.

2. A feladatban felhasznéltak (a hiperbola mint kétféle mértani hely, vezéregyenes, kérsorok, hatvanyvonal stb.)
megtalalhatok a Kupszeletek c. szakkori fiizetben, a megfeleld fejezetekben.



