I. megoldas: A feladatunk az, hogy olyan Gsszefiiggést allitsunk fel a és az adott a, b és r kdzott, amelybdl a-t ki
tudjuk szamitani. Ezt a kovetkezGképpen érhetjiik el.

Rajzoljuk meg az A csticsu szoget és az O kozéppontu kort (1. dbra), s vetitsiik a metsz6 szogszar A-t6l tavolabbi
C metszéspontjat az érintd szogszarra, a kor kdzéppontjat pedig a C'F vetitGsugarra és az érintére.

1. dbra

Az AF érintGszakasz mértani kdzepe az A-bol hizott szel6 a és b szakaszainak: AE = Vab.
Szamitsuk ki az ACF derékszogi haromszog oldalait:

AF =bcosa, CF = bsina.
Ezek alapjan az OC'D derékszogl haromszog oldalai:
oC =r, OD = bcosa — Vab, CD =bsina —r.

Irjuk fel erre a haromszogre a Pythagoras-tételt s akkor maris megkaptunk egy alkalmas dsszefiiggést o és az adatok

kozt: )

(bsina —r)* + (beosa — Vab)™ = r?,

a baloldalt tagokra bontva és rendezve:

b?sin? o — 2brsina + 72 + b% cos® v — 2bVabcos o + ab = r2,
b% + ab — 2b(rsina + Vabcosa) = 0.

(A b*-es tagok Osszevonasakor felhasznéaltuk azt, hogy sin® a + cos? a = 1.)
Egyszertsithetiink b-vel. Fejezziik ki cos a-t sin «a segitségével és rendezziik az egyenletet:

b
\/%\/1—sin2a= % — rsina.

Ebbé6l mindkét oldal négyzetreemelésével

(r? + ab) sin® o — r(a + b) sin o + (a

Innen

. ra+b) £4/r2(a+ 1) - (2 + ab)(a — b)?
(sina)2 = 2(r2 + ab) -

r(a+b) + \/4ab7°2 — ab(a —b)®
2(r2 + ab)

A kapott érték visszakeresésével ebbdl a-ra altalaban 2 értéket nyeriink.
Konnyen ellendrizhetd, hogy a feladat ugyanigy megoldhato s az itt kapott eredményre vezet akkor is, ha a kor
kozéppontja a szogszarakon kiviil van, vagy ha a szog tompaszog.

Daniel Gabor (Bp. VIIL., Piarista g. III. o. t.)

II. megoldas: Legyen a szog csicsat a kor kozéppontjaval 6sszekotd OA egyenesnek a szogszarakkal bezart két
szOge ay és ag, akkor a keresett o szogre vagy a = ag — a1, vagy o = g + o aszerint, hogy O a szogszarakon kiviil
vagy koztiik van-e.



2. dbra

Az aq szogre az AOE derékszogl haromszogbdl (2. abra)

or
AE

r
tg g = = —,
sz Vab
ebbdl as-t mar visszakereshetjiik.
Az oy szoget az AOF derékszogl haromszogbdl hatarozhatjuk meg, ahol F' az O pont vetiilete a metsz6 szogszaron.
A héaromszog egyik befogoja
b—a b+a

AF = = .
a+ 2 5

Az AO atfogot az AOE derékszogi haromszoghdl szamithatjuk ki:

AO = /72 + ab.

Igy
a+b
22 +ab’

cosay =

a1-et ebbdl kell visszakeresniink.
A keresett szog ezek alapjan

r a+b
« = arctg —= =+ arc cos

Vab V2 +ab
A megoldas hegyes- és tompaszogre egyarant vonatkozik.
Nagy Judit (Szombathely, Kanizsai D. Ig. III. o. t.)



